
Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early Europeai 


i Books, Cof 


jyright © 201 


1 ProQuestLLC. 


Images reprod 


uced by coui 


rtesy of the Bi 


blioteca Nazionale Centrale di 


Firenze. 








CFMAGL. 1 .6 


.321 /a 








Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 






K 



E X A M E N 

CIRCVLI QVADRATVK/E 

HACTENVS EDITARVM CELEBERRIMjE, 
quam Apollonjvs alter , magno illo 
PergjEo non minor Geometra, 

R.P. Gregorivs a Sancto Vincentio 
Societatis I e s v , Expofuit. 

Anthore Vincentio Leo tav d o Delphinate, 
eiufdem Societatis. 
Cmm opera e tenebm Jimul emergit perelegans 
& peramoena 
CVRVILINEORVM CONTEMPLATIO : 
Olim inita ab Itluftriffimo 8c Reuerendiffimo D. D 
ARTVSIO DE LIONNE.Epifcopo&Comitc 
Vapincenfi s &: Abbate Solignacenfi, 
Regioque Confiliario. 




L V G D V N 1, 
Apud G v uiEiMVM Barbiir, Typographum Regiunv. 

M. DC. Lir. 
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Nobiliffimo & Ampliffimo D.D. 

HVGONI DE LIONNE, 

MARCHIONI DE BERNI,DOMINO 
de Frenes , a Regiis Confiliis Ordinario , Re- 
gias militise San&i Spiritus Commendatori, 
Ordinumque Regiorum Ritibus Prapofico 
&: SupremoMagifcro. 

D te (Vir Clariflime ) tua &ternum 
aJioquiperitura defero, qwtibi cum 
non pofiint non ejfe acceptiftma , a 
colendifimo fcilicet Farente tuo 
Tr&fulum Vapincenfium non obfcuro lumine pro- 
feBajion ingrata etiam tibi alia qu&dam fore cen- 
fui,qm his e facultate mea fane tenui s petita acce- 
derent, H&c vtraque , vt fe habeant , qitove in 
genere verfintur, tibipaucis aperio. Vt momenti 
in Mathematicis difciplinis grauifimi , ita gra- 
uifim& difficultatis apud Geometras habitus fem- 
per fuit $Ue nodus , qui rationem fpatium circu- 

a 3 lare 




X 



V 
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lare in rettilineum conuertendiplexihm aded c&cis 
inuoluit : vt nuUa eorum } fummorum } infimorum, 
induslria eum cxpediendo par hattenm fuerit. 
Eundem adorfm eftposlremm , loco non poslremo 
cenfendm } nohilis Geometra e Societate noslra, 
R.P. Greg. A S. Vincentio , cuiminomni 
Mat hefeosgenere eximiafacultas omnihus i&m- 
pridem notajiotum etiam diuturnum hanc in rem 
ah eo impenfum ftudium } in fpem non duhiam 
Geometrasadduxere } fe poslhactanta huim dif- 
ficultatis tamexpetitafoluttone, eim ope 3 non 
carituros ; Hlmfque quantocius potiund* defi- 
derium accendere vehcmenter. H&c a me quo- 
que hifce difciplinis incumherefolito fpes concepta 
hoc idem conceptum defiderium. Sed quam inanis 
iUa,tamhocirritum in remotis Alpiumnoftra- 
rum Cottiarum iugisfutura erant : nifi lUuHriEi- 
mi Prafulis Parentis tuh de omnihm hene mereri 
foliti } propenfa etiam erga me volmtas occurriffet 
Vt emm hoc Geometricum opm } Qnadraturx p r & ! 
ferttm nomtne fpeclandum pubUco iuri tandem 
commijfum } ipfiprimum innotuit (innotuit autem 
htfcnnloctsaltquanto tardius ) fummUili^- 
ttailludconqmrt ;parat^mque } ahipf 0 vix jL 
tum ad me tranfmttti curautt. Jtque^Ll 
mets quam cumulattftme fatisfiacerl, fubttlem 



que 



&que ac iucundam circa Cyclica contemplationem, 
olim dum in ludo literario verfaretur^ f$ in Geo- 
metricis gerimm fuum exerceret fufceptam.eidem 
operi comitem adiunxit : eo folum pro tantagra- 
tia mihi impofito onerc , quam ipfa fpecies ferat, 
farie grauiore : <vt quid de hac noua tam celebri 
Circuii quadrandi ratione fentirem ipfe : quida fe 
fentiri r uellem i cum primum liceret , aperirem, Ob- 
fequi conatus fum[qui enimviri grauifiimi iuxta 
ac ojficiofifimi nutuivelminimo non obfequererf) 
Pofthabitis omnibus huic 'vnicogitationi incubui: 
c Tetragonifmum hunc mente ajfequi complecltque 
conatus fum : quidquid in Geometricis facultatis, 
quidquid in Arithmeticis paratum mihi aliquan- 
do fuijfet ; totum excufii , exhaufi totum. Non 
perinde tamen altifimum gurgitemmihi quidem 
licuit exhaurire difficultatum : qu& hanc circulum 
in retfilineam formam fingendi rationem non tam 
dubiam quodin Adathematicis euidenti tantum 
demonslratione niti folitis , vim condemnationis 
obtineret: quam defeclus alicuius compertam fua- 
dere videantur. Hanc ergo fententiam meam fuis 
rationibm ac fundamentis • ftabilitam metho- 
do 3 quam in re difficillima licuit maxime expedita 
traditam , cum Jiluftrifimo Pr&fuli , vt expetie- 
rat, exhibuiffem : ea gratulatione , qm eim eft 

beni 



benignitas ,«andemexcepit :vt noh luce untufo 
eam dignam affereret , fed nec Geometras fine 
Geometrh difpendio diufius latere pojfe pronun- 
ciaret.Cui cum virorum aliquotnonimperitorum 
parfenfm fuasufque accederet:ipftufque adeo Au- 
tboris Quadratur& ( adeb verum eft\ vt quifque 
doBior eft.it a demiftius de fe fentire , ac loqui mo- 
deftius ) non modb non aliena foret j quin etiam, 
vt certo nuncio perlatum eft , propenfa volunt as; 
in affenfum ab eo pellici me paffus fum :pajfut t a- 
men eaconditione , vt & ipfe fuam,quam penes 
me haberem , de Cyclicis commentationem x vnk 
cum meo illo Quadratura nou& examine , edi pa- 
teretur. Hic virum optimum } fuorum parum 
&quum &s~timatorem,vehementer abnuere , obijce* 
re lucubratiunculam illam fuam , quam olim ani- 
mitanium gratia fufceperat ,non ejje eiufmodi, 
<vt cum grauiftima dtfceptatione circa grauifti- 
mam difficultatem de Tetragonifmo ortam , aptc 
poftit copulari. At me contra fuadere , bortari, 
certum ac fixum declarare, cenjuram illam meam, 
vt pamis per fe fuauem ,nift fuorum Cyclicorum 
amcenitate condiretur, ita non omnibus apponen- 
dam. EJfeclum tandem , eius vt affenfum , fi rni- 
vks verbo , qmd fuijjet optatius •■, faltem ftlentio 
nutuve , quod abunde eft , confecutus ftm. En igi- 

tut 
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tur tibi , Vir Claritfime , hoc vtrumque opus: 
quodnontam rerum qm trattantur connexio- 
ne, (etft in iis nonnullam obferuare liceat) quam 
Authorum necefitudine , eofque inter flatuto, cu- 
ius memini,paclo\ <vnum in volumen coaluit : quo 
non aliud 'velgratiusfuturum fihii <vela tecarms 
fouendum, iurc mihi perfuafum efl. H& ni?mrum 
funt s ab amantifimo obferuandifimbque Parente 
• tuo tum olim init& \ tum nuper mihiimperat& vi- 
gil ix. • Noui equidem alia non pauca pr& iis longe 
cUrtora , quibm ipfe meritb glorieris , eias orna- 
ment a. Noui , quod Delphinatium neminem la- 
t <?/ , quanta cum integritatis fama Senatorem pri- 
mum egerit : quo in Deum pietatis fludio, {poft- 
quam Nobilifima piifimaque Genitrixtua , D. 
Jfabella de Seruien , qux, in ipfo Adolefcentuflore 
te Semeftrem reliquit,e viuis erepta eft,)abieclofo- 
renfiflrepitu , alitfque mentem fatigare folitiscu- 
ris ffanttiorem vita Clericalis flatum amplexus 
fuerit. Quem dum pro votis colit : non potuit pien- 
tijZtmum Regemjiuimque cultm promouendi ftu- 
dtofiflimum Ludouicum Decimumtertium memo- 
ru triumphantis , eius probitas dottrinaque fmgu- 
laris latere:qui bonorum omnium cum gaudio 
plausuque ad Vapincenfes Infulasjpfum excita- 
uit: quas ea cum dignitate tuitm eft , vt aliquot 

c pofl 



pbflannisin Metropolitana Ecclefn Ebredunen- 
fis Sede,ex fui tflius Europa tota celeberrimi s pitf 
que totgeftis apudposleros,fuperofque,vt piumefi 
fentire,tmmortalis, Guillelmi d 'Hugues obitu vx* 
cantejpfum prouebi mandarit paternm in eundem 
voluntatis h&res Ludouicus Decimusquartus:ra- 
tus fciltcet , nec immeritb,fe acerbum illum Ebre- 
dunenfium luttum non mediocriter liniturum , fi 
lucidrfiimi Solis fui occafum non abfimilis ortu re- 
crearet. Verum tunc etiam confueta moderationis 
fm non oblitus , qua laude fe eo munere dignum 
prdbuerat : eadem ftatuitab eo abslinere:i!ludque , 
(quo Ebredunenfes ' deuinxit non medwcriter ) 
Viro ceflit , & genere, £S> doclrina, eloquentia, 
mirtutumque c&terarum ArcbiprAfule digntfii" 
marum laude clarifimo, Georgio Aubujfonio Co- 
mitt de la Fueillade. His , inquam , pluribufque 
alijs , qu-t fuauifimum Parentem commendant 
tuum , tibique adeo fplendorem conctltant non ob- 
fcurum , ornamentis , coliatum hoc eius (pecimtn 
ingenij , tenue quifpiam , leuifque apud te ponde- 
ris futurum fortajfe cenfebit. At verb mea longe 
alia fententia efl :nihil enima futnmis virispro- 
feclum velleue cenfert debet , vei memoria posle- 
rorum non digntfimum : foletque qnidptam , 
etfi leuius , a iaclurd feruatum & de nouo par- 

tum, 




tum , iam partis iUuftrforibus & in tuto pofttis 
voluptat em afferre maiorem. Ita pmerea natura 
comparatum eft ,vt maiorum gefta ftngula,ftu- 
diaqueetiam leuiora 3 fuaui quodam cum fenfu 
memoria repetant pofteri : vt non paruam apud 
tegratiam ob hanc Cycltcorum contemplationem 
( quam Geometris aliquot ncn inftm& nota maxi- 
me probaricompert) ab mteritu feruatam, me ini- 
turum confdam : quam mthi cumulatiftimam, vt 
ab mgenuis moribus tuisfperari par eft 3 repende- 
ris , /; posl eriorem exigui huius voluminis partem, 
quaexamen 1$ cenfuram ardm iUius Quadra- 
tura Ctrculi profecutus fum 3 eodem quo priorem, 
fuisrebus iure per fe accenfam 3 ftudio completti 
pr&ftdibque tueri minime graueris. Quod enim 
hutc mea lucubrationi parare poftim eo ftrmius: 
quod & Paterni, Lionnaorum; & Materni 3 Ser- 
uientiorumftabilitgeneris claritas:quod maturum 
conftliu,ftngularifque folertia,qua res grauifitmas 
tum in Italia, tu in GaUia ab ipfa vix ineunte ado- 
lefcentia adfcelicem exitum perduxisli 3 commen- 
danf.quod exgraui illo munere a iufsis fanttioni- 
bufque Principum noftrorum 3 quo cum laude per- 
funcJus es 3 momentum admittit non leue. Quod 
denique experturus fum inconcuffum 3 quando ad 
tam multa » quibus fplendes , ornamenta s ex 

c z Regia 





Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



Regia in te munificentia , ea denub faSia ejl ac- 
cefiio 3 <vt Regiorum Ordinum < Torquatorum riti- 
bus pr&fis fummus Magisler. Non minore fane 
mibi opus erat patrocinio ; qub animum , ( quem 
materU cum grauitate coniuntta difificultas , f$ 
Geometra ,quem petere videor , eximia facultas, 
meoque omniconatu longe fuperior ,deterrebant,) 
tandem inducerem ,<vthafce meas obferuationes 
luce frui publica paterer. Ad quod non leuiter 
etiam impulit > qubd iis llluslrifimi Pr&falis lu- 
cubrationem non tam comitem quam ducem prxfi- 
cere mihi licere cernebam.Hac igitur vt in altquod 
obferuantk in te mea,quam impense colo, teslimo- 
nium excipias,etiam atque etiam rogo, 



VIR> AMPLISSIME. ■ 



Deuotus tibi , tibique obfeque 
feruus,ViNCENTivs Lr. o 



cSocictatclEsv. 



entiffirmis 

TAV D V S 



Ebrcduno.a.d. V 1. Non 
Maij 1654. 




AD LECTOREM 

Monitum perutile. 

E, Beneuolc mi Le&or Geome- 
tra! Iatere non opinor opus non 
vulgare. Quem enim tota in Eu- 
ropa lateat Geometrias ftudio- 
fum ? quod R. P. GregoriVs 
A Sancto Vincentio, Societatis noftrae, 
maximo cum rei totius Mathematicas incre- 
meto,a!iquotanteannis publici iuris fecit.Illud 
ad me fane, in his Delphmatium Alpibus com- 
morantem , non nifi tardius ; pro voto certe , 
/quodapudme notapridem Authoris do&ifll- 
mi famaconcrtarat , non nifi tardilfime accede- 
re potuit : accelTit tamen aliquando. Quo vbi 
primum potiri licuit , auidifllmx cupiditati fa- 
tisfaciendigratia, dum amplum volumen aca- 
pite ad calcem.vt fit, verfo reuersoque : obruor 
eximia felectaque rerum hactenus inauditarum 
copia &C varietate ; tersa grauique fubtilia qua> 
que probandi methodo capior rapiorque. Au- 
thorique gratulor ea demum ab eo prarftita, 
quae de eo pridem conceptam ex fama opinio- 

e 3 nem 



AD LECTOREM 
nem licet maximam ,longefuperarenc. Quan- 
quam verb coto hoc in opere nihilnon dignifli- 
mum admiracione occurreric : ilJud camen prx 
cseceris ad fe mentis aciem meritb conuertit, 
quod veluti ranca? huius lucubracionisfcopum 
vnicum fibi pra;fticuic do&iflimus Geomecra: 
Circuli fcilicec tot iam retrb fa2Culis,tanto tam - 
que irrito conatu quasficus Tetragonifmus. Cu- 
ius enim ftudium, illum e tenebrisriunc pri- 
mum emergentem intuedi,cupido non accen- 
dat l eoque vehementius , qub longius nota 
Artiflcis eximia facultas, vel hocipfo folo ope- 
re teftatiftima, omne dubium de propofiti con- 
fecutione auertat. Reliquis ergo interim omif- 
fis,huic vni operx mentem adieci : vt totius hu- 
ms Quadracurse rationcm vniuerfam, explora- 
tam planeque perfpe&am haberem.Quod tum 
demum me affecucuru cenfebam : fi qua* a fum- 
mo Geometra, e Geometriaj legibus ftatuta, ad 
Arithmeticesiudiciiim,quo nec arquius, nec 
apcrtius reperire eft , cunda referrem. Id verb 
durn mohor, dici vix queat, quot quanta^ve 
occurrere difficulcates. Conica func , hoc eft: 
lublimioris Geometri* reconditiores faculta- 
tes , e quibus fere N folis tota h*c Quadratura pe- 
titur. Quodnam deinde numeros inter &; Co- 
mca commercium ? Adde, volatui magis quam 
ingreflui affuctum Authorem.per praJupta 
*quc facile ac per plana contendere , qub vix 

liceat 
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M O N I T V M. 
liceat perreptare. Sed improbo & obdurato co- 
natui nullanon folet cedere difficultas. Euafi 
tandemad cjquiflimum Arithmeticestribunal,a 
tabulis calcuh mulciplicis ex eius iure confe&i 
nonomninb imparatus. Qiiid fententiie pro- 
nunciatum ? aliud fortafle quam ferat iam con- 
cepta communis opinio. Quid porrb ? Qua- 
druplicemhanc Quadraturam necdum hac vi- 
ce ita fuis numeris omnibus abfolutam videri, 
vt omne defcdtus difcrimen enadat : atqueadeb 
neque afe, neque a coniuncWimaforore Geo- 
metria,vtveram 6c certam, qualis defideratur, 
admitci pofle.Cuius fententia: e,quitas,vt cuiuis 
aperta fit &; euidens, liceatque omnem dubita- 
tionis huius caufam perpendere : perfcribo 
quaecunqueadid conferrcvifa fuere. 

In tres itaque partes, fiue Libros > totum hoc 
examen diftributum eft a me. Quorum pri- 
mus in Rationum natura fatis alioqui obfcura, 
plenius planiufque exponendatotus confumi- 
tur. Earum enim cognitio , vt ad res omnes 
Geometricas vtiljflima futuraeftj itaadpropo- 
fitum mihi fcopum apprime cft neceflaria: 
quando ex earum vifceribus fuam Circuli qua- 
drandi rationem fere totam haufit Geometra 
nofter.Qui iicet eas omnem in partem verfarit, 
mirafqueearu facultates expofuerit fufiflime: 
Qui i tamen in tanta rerum copia(nihil enim ea . 
tractatione copiofius) diificile ht ea feligere c[ux 

huic 
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AD LECTOREM 
buic inftitutoin feruire quear.Quiaetiaminfo- 
Iatraduntur quanticace concinua; cum tamen 
ad difcretam cuncta reuocare nunc propofi- 
tum fit: Quia dcnique praerupcior probandi 
methodusab Authore vfurpara videatur : ideb 
colle&ior, 6c ex numeris pecica, ftylbque man- 
fueciore inicacraclracio tradetur. Inquanon le- 
ue duces , demonrtracionem haberi Principij 
illius:quo a Geomecrispronunciatur,Rationem 
quantitatis vnius ad alteram, componi ex Ra- 
tionibus quantitatum quarumlibet inter duas 
illas qnantitates interie&arum.Quod ha&enus, 
vel ipfo Geometra noftro tefte,L^.8. Princ z. 
eo cancum iure a Geometris eft admiflun^qubd 
nihil vnquamabfurdiex eo confecutum fit : &£ 
vt Principiumadmittendum eft,inquic idem, 
do.je c ratio alicui occurrat^koc ipfum Ceometricd demonflra- 
tione wter Tbeoremata, reducendt. Redu6tum igitur 
reperies hoc L&r.P^.zi. 

Secundus verb Liber eb refertur cotus,vt pri- 
mam 6c fortalTeprazcipuame quatuor Quadra- 
turisab Authorecxpofitis, numerorummdicio 
fubiiciac. Quod tandem fatis ex voto , fed ope- 
li, mihi crede , non leui videor confecutus. 
Multa ergo prxmiccuiuur quafi Lemmata ad 
folidas quantitates lllas fpe&anria,quasprimu$ 
magnus hicGcomccra mirabih indulhia,ma- 
gnoquecum hums difciplina: incremento ,m 
('eometria; thefaurum contulit : qux fcilicec 

cx 



MONITVM. 
cx planorum per plana decurrentium veftigiis 
iiue dudibus ortum habent. Licet enim lpfe 
pnmus earum Author,folidashitiufmodiquan- 
titates Libro fuo feptimo fane amplo fit fuse v 
profecutus : nonnulla tamen ad inftitutum 
meum vel addenda fuere, vel compendiofius 
CC ad calculum aptius, exponenda : ea certe fe- 
Iigenda,quae pra; casteris neceflaria vidtbantur. 
Occurret autem ad Propofitionem 27. iucunda 
de angulis praefertim contingentia? digrelfio, 
cui Author Lib. 8. Princip. r. prabuit occa- 
fionem. 

Tertius denique Liber , cjuanquam fecun- 
dx folius Quadraturas examinandae totus im- 
pendi videatur : quia tamen dure reliquae, tertia 
&C quarta , eadem methodo , iifdemque Princi- 
piis ftabiliuntur ab Authore , eafdem vna ea- 
demque opera. difcutit. Varij ergo ftngulares ca- 
fus ex numerorumiudicio expenduntur : quo- 
rumfi velvnicus (quid fi plures) defe&us ali- 
cuius condemneturjhauddubium quinferua- 
to Logicorumiure, Tetragonifmus ipfe totus 
vitio laboret. Huic ratiocioio aliud accedet ex 
Propofitione 77.1ib.io.Authoris petitum,quod 
vi non minore hafce Quadraturas concutere 
videatur. 

iri fingulis verbhuius exercitationis partibus 
tribus is ordoobferuatus eft,vt perpetua per- 
gat Propofitionum feries , nullo Axiomatum, 

1 Defini 



AD LECTOREM 
Definitionum , Theorematum aut Problerha- 
tum difcrimine : quae omnia , generali defigno 
Propofitionis voce:fic enim &C ipfa facilius per- 
cipi 5 & ea in quorum gratiam afferuntur , cla- 
rius demonftrari , cum non a longe petatur ar- 
gumentum , compertum eft experientia. Si 
quid praster hasc , fucrit obferuandum , fuo 
quodque loco reponetur, nihil vt nifi vnum, 
quod hic moncam , ftiperfit. 

Nimirum.etfi quidpiamhoc in opere Geo- 
metrico ad abfolutam Tetragonifmi cognitio- 
nem , defiderari videatur : abfit tamen vt apud 
Geometras Diuinum illud opus Geometricum 
minoriin pretio habeatur. Huic equidem toti 
a Circuli Quadratura nomen inditum eft ab 
Authore , eo fortaffe confilio , qubd Problema 
praccaetetis omnibus celebre ad Quadraturam 
Circuli fpe£tans in eo pertradetur : Quam mul- 
ta tamenfcitu dignifllma exhibentur ab huiuf- 
modi Problemate omninb aliena. Perpende 
prioresipfosnouemtotos Libros operis huius 
Geomctricirquid in his obferues adeoTetrago- 
nifmo alligatum?Imb ipfum etiam decimum 
& vltimum Librum Qtiadraturis peculiariter 
deftinatum pcrcurre : fi paucas admodum Pro- 
poficiones excepcris , quae mihi probari , ficuti 
Tetragonifmi quatuor ex iis collecli, non 
potuere : reliqaa non nifi fummo Geometrx 
digniffima oblernaturus es. 

Reftat 
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MONITVM. 
Reftat vt aperiam , qua duftus ratione huic 
meo Tetragonifmiexamini,Curuilmea ab iltu- 
Itriflimo Prxfule obferuata praemifcrim : non 
ea quidem , qubd ex iis ad inftituturn meum 
(quanquam necab eo aliena omnino funt ) ali- 
quid auxihj petiturus eflem : fedne eo fane per- 
mcundo opufculo *ternum careret Geometri- 
cadifciplina.NolimenimteIatere,Virum opti- 
rnum , morumque iuauitate & do&rina fingu- 
Jan commendatiflimum , vt primum in manus 
eius peruenit opus illud prcftantifllmum Re- 
uerendiPatris.GREG.A SancYo Vincentio; 
illud ad me , cui fciret acceptiflimum fore , pro 
fua benignitate deferri curafle , vnaque iliam 
Cyclicorum commentationem fuam olim te- 
neraadhucxtate animigratia fufceptam , &c ex 
eo obliuioni diuturna: traditam , jeternac etiam 
tradendam , nifi opus vtcunque affine Patris 
Gregorij,eius memoriam reuocaflet.Cum ergo 
Geometra: aliquot exercitatiuculam illa meam 
eirca Patris Gregorij Tetragonifraos extorque- 
rent a me : aequum plane cenfui , nec a re Geo- 
metrica alienum , & illis tibique cumulatius fa- 
tisfa&u iri:ficumillaopufcuIumhoc , quamuis 
renitente & obteftante Authore, fimul exhibe- 
rem,aeterna alioqui obliuionefepeIiendu ; quod 
eo animo a te excipiendum fpero, quo Au- 
thor, quo & opus mereturj quo etiam ipfe & il- 
lius & mex lucubrationis te participem facio. 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



PARS PRIMA 

ILLVSTRISS. AC REVERENDISS. D. 

ARTVS DE LIONNE, 

EPISCOPI • AG COMITIS 

YAPINCENSIS, AB B ATl S 

SOLIGNACENSIS , AC REGII 
CONSILIARII, 

A M OE N I O R 

CVRVILINEORVM 

CONTEMPL AT I O. 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



INDEX, 

Siue Synopfis Partis Priirae, 
De figuris Cyclicis. 

Vc excogitata ab Hippocrate Menoides , fiuc 
Lunula , meditatioms huius inftituendie cau- 
fam prasbuit : ita priori Ioco ipfa debuit ex- 
hiberi, Primis ergo Propofitionibus , ni~ 
mirum: 

RopOsiTione i. pag.i. z.pag.i. 
5-P a g- 14-p*g-5- S'P a £>6'6-pag>7'8-pag. ii. 
Exponitur ipfa forma LunuU Hippocra- 
te<e. Eiufdem tonslrutJio. &quahtascum 
Refifangulo triangulo Ifofcele ? Tum linea- 
rum eam componentium potentta attenditur y &* ex ipfis da- 
tis eam conslruendi wodus aperitur:ac tandem cuiuis reSili- 
neo dato aqualis Lunula Hippocratica exhibetur. 

Prop.9.pag.iz.Similes Circulorum fettores definiuntuK 

Prop.io. 




1 N D E X 

Prop. iol pag. %i* Definiuntur fegmenta Circulo- 
fum jimilia immediatius quam ab Euclide defimta 
fuerint. 

Prop. i i.pag.l^Jit.p. 1 5. Demonflratur fimiles fetfo- 
resfimiliaque fegmenta quorumcunque circulorum ita fe ba- 
bere inter fe y <-Jtfe babent ipfi arculi quorum funt jeftores 
vel fegmenta. 

Prop.13.pag. 16. OHenditur quinam fefiores diuerforum 
circulorum ejfepo($mt <equales. 

Prop. 14. pag. 17. LunuU Hippocrate* dimfio mira,- 
bdis & expeditijfima per lineam reSlam inHituitur ; 
duobujque modis confirufiio demonflratur : ac tandem 
njaria inde deduSla Corollaria tucundijfima collt- 
guntur. 

Prop.15.pag. il. Conftruitur triangulum Curvilineum 
non tantum tquale y fed etiam Ifoperimetrum Mencidi Hip* 
pocratica. 

Prop.id.pag.iy Prop.ij.pag.tj.Prop.iZ.pag.io. Mi* 
ra conjonantia mter Menifcum Hippocraticum y tf boc cnr- 
uilineum trtangulum y figur<e licet longe diuerjt y exponitur: 
prtfertim quoad diuifionem njtriujque per eandem reffam 
lineam \n data quauis ratione. 

Prop.19.pag. 3 1 .Prop.zo.pag. ^t.Prop.-L 1 .p. 34. Prop. 1 1, 
P^.2.3. pag.56.Prop. 1,4. pag.tf. Prop.i$.pag.$<). 
Exponiturratio componend* nov* Menoidis y Hippocranci 
non minus elegantis *vel fubtilis , qtu reffilineo cuiuis fit 
Aqualis. 

Prop. tC. yag % 42,. Menoides conHrmtur P:ntagono 

tqualis 



\ 
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I N D £ X 

tquatii non quidem Geometrtca fed Anthmetica ra- 
tione. 

*Trop. zj. pag. 46. Triangulo reQangulo duos fimul 
Menijcos aquales exbibet. 

Prop. 28. pag. 48. etufque Scholio. irregulanf 
fimum quoddam trtangulum curutlineum oflendttur 
<zquale triangulo re&titneo maxtme regulari. 

Prop.19. p*g> 53- <*d dati circuli pertpheriam armtlla 
aqualts dato circulo adfcribitur, extra qutdem femper\ at 
non femper intra. 

Prop. 30. pag* 55. Polygono cuiuii regulari , ma- 
xime irregularem figuram cumiltneam aqualem 
conflruit; 

Trop.^i. pag. 59. Prop.y~ % pag. 60. ^uadrangu- 
lum cyclicum dato circulo aquale ffemel iterumque ex- 
btbetur. 

*Prop. 3 }.pag.6$.Conflruitur mixta quadam figura. 
triangulo tqutlatero aqualis. 

"Trop.i4.pag.64.Ex eadem figura mixta demttur pars 
quadam armtllam , parti cuidam triangult aquilateri 
aqualti. 

Prop. 3 5 .pag. 65. Huic parti trianguli aquilateri aliud 
reUilmeum aquale exhibetur. 

Trop. $6.pag. 66. Lunula qutdam triangulo mixto 
tqualii demonHratur. 

^Prop. 37. pag. 68. Oflenditur Circulas triangulo 
tquiangulo circumfcriptus , mtnor trtbtss femictrculis 
circa latera etufdem trianguli defcriptts. 

6 Pr^.38. 



INDEX 

Pwp.38. pdg.yz. Ofienditur circulus Pentagono re~ 
gulari , & alits regularibus figuris Pentagonum nu- 
rnero laterum fuperantibus circumfcriptus , maior 
ejfe femicirculis omntbus circa latera polygoni defcri- 
ptis : eoque maior quo Polygonum pluribus latertbus 
conHabtt. 

Prop. 39. pag. 79. Exhtbetur modus feEiorem circuli 
adaltum ftftorem reuocandi aqualem , e> alteri dato fe- 
Eiort fimtlem j ad cuius angulum angulus illius ratio- 
nem habeat notam. Vnde feges coptofiffima nafcttur 
omnia polygona regularia transformandt tn mixtas fi- 
grtras. 

Trop.4.0. pag.S4.Tr0p. 41. yagM. Prop.41.pagM. 
His trtbus Propofitiombus rvta aperiturs qua pr&ter opL 
nionem omnem , omnta qua lib. 2.. Eud. traduntur de 
reSiangulis ex njaria linearum fetttone ortis : ad cir- 
culos n^el Elhpfes transferri queant. Diec qua Eucltdes 
tantum hb.z. fed qu* Itb. 10 , qu£ etiam Alij pajffim ctrca 
retfangula > & ^uadrata , qu* <varta feftto Itne* reffx 
gcnerat , demonfirarunt j eadem omnta circnlis & Ellt- 
pfibm aque conuemunt, nj t ex hoc brem ffectmtne cutque 
Itcebtt colhgere abfque longiori appltcatwne fwgulorum y 
qu<z volumen conderet imrnenfum. 

Prop.^.pag. 89. Explicat qutd njocetur complemen- 
tum duorum ctrculorum. Tum demonffratur 9 tllud effe 
medium proporttonale wter duos circulos , quorum cfl 
complementum. Ofiendttur demum in Scholto tucundtjfi. 
m* fymboli^tio wter hutufmodi Cycltca complementa 

ctrculorum 
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I N D E X 
circulorum , & Jguadratorum complementa y tam quoad 
aream j quam quoad ambitum. 

Prop.44.pag.94. Prop.45. pag. <)6. Prop. 46. pag.*>%. 
T>u& prioresPropofitiones Lemmatafuntad oHendendum 
in tertia fegmentum cuiufdam circuli , aquale femiffi 
trianguli cyclici* 

^Prop. 4j.pag. 119. Conflruitur triangulum cyclicum 
dato circulo aqude. 

Trop.^&.pag.io^.Datis duobus feSloribus fiue&qua- 
hbus fiue inaqualibus xqualium circulorum >dataque fe- 
fiforum ratione> alterum eorum ad alteriuj arcum appa- 
nere , fiue extra ,fiue tntra ^verfits centrum quando id 
fieri poteft. 

Prop.49. pag. 109. Dato feUoriad centrum circuli y 
aqualem feSiorem ad circumferentiam eiufdem circuliy 
conBruendi modus aperitur. 

*Prop. 50. pag. 1 10. DemonHratur duas quaflibet re- 
Eias lineas a contaffiu duorum ^vel etiam plurium 
circulorum fefe tangentiums emiffas y tam ex ipfis ar- 
culis y qnam ex Menoidibus , quas claudunt eorum 
peripheru , intercipere partes quoad rationem fi- 
mdes. 

"Prop. 5 i. pag. 111. Efi hoc iucundiffimum fubtiliffi- 
mumque Problema ; quo per duas reffas lineas ex quali- 
bct Lunula>perduos circulos fefe tangentes , efformata 
pars defimtur quAibet imperata. 

Trop. 51. pag. 114. Defcripto fuper radium alicuius 
circuli , altero circulo , priorem tangente. Oflenditur 

quo 
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I N D E X 

quomodo radius quilibet maioris circuli definiat ftgmen- 
tum quoddam minoris circuli aquale triangulo mixto^ex 
Lunula intercepta abfctjfo. 

Prop. 5 3. pag. 115. Oftenditur quilibet radius maioris 
circult (eademrepetitd fiippofitione prxcedente) ex <*utro- 
que circulo terminare arcns xquales a contafifu nume- 
ratos. 



PROPOSl 
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PROPO SITIONE S. 




PROPOSITIO I. DEFIN. 

LunulaHippocratiseftfigtiraconuexo-caua 
femiperipheriacirculi^alterius circuli quarta 
parte peripherias circumfcripta. 

EXPOSITIO. 

Eleberrima efl hxc figura tum anti- 
quitate , tum Authorum primae notx com- 
mendatione, tumetiam ipfa fua fubtilitate 
& elegantia, vt non immeritofrontem occupare de- 
buerit huius exercitationis mex:cuius etiam aufpi- 
candse praebueritoccafionem. 

Efto itaque femicirculus ABC, arcus vero ADC, J%.£ 
femicirculum fecans in A & C ,fic quarta pars alte- 
rius cuiufdam circuli. Erit figura conuexo- caua X B 
A D C Lunula , quae a primo eius Authore , Hippo- 
cratis dicitur : quseque etiam > ficut & reliquae huiuf- 
modi figura:conuexo-G?uas , duobus circuli arcubus 
quibufcumque fefe vel fecantibus vel tangentibus 

A compre 
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T A R S ' I. 



Tigura frima. 




comprehenfae,dici folent Menifcus aut MenoTdes, a 
falcatae fcilicet lunaz fimilitudine : cui congtuit etiam 
vox noftra Gallica CrotJJant. 

P R O P. II. PROBL 
Lunulam Hippocratis conftruere. 
Conftrtottio. 
Super linea qualibet recta A C defcribatur femi- 
circulus A B C,cuius centrum eft E : per quod ad A C 
ducatur perpendicularis E F azqualis radio E A vel 
E C. Centro ver6 F,radio F A,arcus A D C defcriba- 
tur,tranfiturus necelTario per C , vt mox patcbit. Dico 
figuram duobus arcubus AB C , A D C , claufam 
eameflejquac conftruenda proponitur. 

Demon 



CTCLICJE. 



Demonjlratio. 

Ducantur F A , F C. Quia igitur duo triangula 
EAF,ECF duo habent latera E A,EF :EC,EF 
aequalia fingula fingulis , & angulos ad E arquales, 
nempe re&os ex conftructione : eruntbafes F A, F C 
a:quales : atque adeo arcus centro F radio F A defcri- 
ptus tranfibitper C,vtin conftruclione monui. Quia 
vero duolateraE A, E F ex conftru&ionc funt asqua- 
lia:eruntangu!iA& F intriangulo EA F arquales 
inter fe. Ergo erit vterque femirectus ( re&us enim 
eft angulus E ex conftru&ione) eodem iure lemiredti 
eruntanguli C & F in triangulo ECF. Ergototus 
angulus A F C eft redus. Ergo arcus A D C eft quarta 
pars peripheriae fui circuli. Clauditur ergo conftru- 
<2a Lunula ABCD A femiperipheria A B C vnius 
circuli , & quarta partc A D C peripherije alterius cir- 
culi priorem fecantis in A & C. Ergo per Prop.I. 
ipfiflima eft lunula Hippocratis. Qua: conftruenda 
erat. 

PROP. III. THEOR. 

Superior Hippocratis Lunula sequalis eft^. 
triangulo rectangulo A F C fuper diametro 
A C femicirculi A B C defcripto : cuius duo 
latera fint radij arcus ACD. 

Demonftratio. 

In triangulo reclangulo A E F , Quadratum ba- Bg. 
feos AF aequale eft duobus Quadratis fimul laterum 

A 2. E A, 



4 



r P A R $' L 
pigura pima. 



13 




E A , E F * fiue duplum Quadrati alterutrius horum 
laterum sequalium , verbi gratia lateris E A. Cum 
ergo circuli ita fe habeantinter fe per z. lib.n. vc 
Quadrata diametrorum atque adeo per 15. lib. 5 . vt 
Quadrata femidiametrorum : erit circulus radij A F 
duplus circuli , radij A E. Ergo &c femicirculus radij 
AF duplus femicirculi radij A E , hoc eft, femicirculi 
A B C. Semiflis ergo femicirculi radij A F fiue Qua- 
drans F A D C,aequalis eft femicirculo A B C. Dema- 
turcommune fcgmentum A D C:remanebit Lunula 
ABCD aequalis triangulo rectangulo AF C. Quod 
eratprobandum. 

SCHOLIVM. 

Hinc deducebat Chm ille Ceometra, Vt widere eft apud 

Qiaumm 



Clauium Uh.y.Geo?n.pra6i. circuh tetragonifmum \ fedfyU 
logifmopfeudographo. Cum emm Mhnfcum hunc femiperi* 
pheria ABC.& arcu.A D C, qui quarta parsefi peripheri* 
fui circult ^comprehenfum quadraffet: eim loco^dumad corir 
flruciionem Jguadratnra fu<e deuenit\ alutm longe diuer- 
fum Menifcum fuhflituit \ cuim fcilicet arcm interiomon 
iam quarta pars foret fui circuli ,fed fexta tantum : amx 
Vero exterior femipertpheria quidemforet sfedarcuh fub- 
quadruplt ad alterum arculum :cum tamen fubduplwtan- 
tum effe debeat j njt ex aUata demonflratione hmtis propo- 
fitionis conBat : oftenfum fiquidem efi circulum radij A E 
fubduplum effe ad circulum radij A F. Vide Clauiumloco cit. 

COROLLARIVM. 

Jjhiare ad fummum inferre tantum dehuit Hippocrates 
ex fua huius LunuU tetragonifmo circulum ^uadrari poffe, 
cum aqualitas tam elegans inter curuam & retfilweam 
figuram reperiatunnon tamen a fe reuera quadratum fmffe. 

P R O P. I V # T HEOR. 

In eadem figura : radius E B, ita in D diuidi- 
tur ab arcu A u C : vt pars D B ( qux c(i maxi- 
ma Lunuke latitudo ) ad reliquam P E fit po- 
tentia,dupla. 

Demonftratio. 
Ducatur re£a D C. Angulus AFD duplus eftan- 
guli A C D per io. lib. 3. Sed angulo AFD ccqualis 
eft angulus A CB. Ergo angiilus ACB duplus eft 
anguli A C D. Cum ergo angulus AB C bifariam 

A 1 diuidatur 




diuidatur areda C D ; ita erit per 3.1ib.^B D ad D E, 
vtB C ad C E; fed B C ad C E eft potentia , dupla. 
Ergo & B D erit potentia , dupla lineac D E. Quod 
cratprobandum. 

P R O P. V.THEOR. 

Ineademfigura ,dupla line* D E potentia 
cftdupIaline^BD. 

Demonftratio. 
QuadnKumIincac,quacfitduphIinesDE,qu-i- 

fuper Imca D Lduplum eft quadratum fupcr DB. 
Ergoquadratum fuper linca , q U * fi r dupla IhW D E, 

duplum 
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VIGVRJE £rCL\CJ£. y 
duplum eftquadratifincje B D; ergoillaeftpotentia, 
hums dnpla. Quod erat probandum. 

PROP. VI. P R O B L. 

Data Lunulae maxima Iatitudine quacunque 
B D, ipfam Lunulam componere. 

Qonjlrufiio. 

Reperiatur linea D E, ad quam fitpotentia , dupla 
linea B D : fimulque ambas coniungantur , erit com- 
. pofita E B radius circuli exterioris A B C Luniilae fu- 
turx. ArcusverointeriorAD C defcribefurcentro F> 
inquoprodu&a BE,circulum ABC produ&umfecat. 
Demonftratio. 

Conftat inprimis arcum ADC quartam partem 
effe peripheriaj fui circuli , eft enim angulus A F C ' 
re&us in centro ; conftat etiam radium AF eiufdem 
arcus A D C effe potentiaduplum radij E A,femicir- 
culi ABC, reftat crgo probandum arcum A D C 
centro E,pcr A & C dcfcriptumtranfire per pun&um 
D , itavtabfcindat etiam datam latitudinem BD Lu- 
nulx. Id veroficmanifcftumfiet, du£ta lineaapun- 
£ko C ad pundum D , in quo tcrminatur data latitu- 
do BD, diuidit anguhim B C A bifariam per 3. lib.6. 
eft enim vtB C ad C E ; ita B D ad D E : cum ex con- 
ftrudHone ,BD fit potentia dupla linex D E , ficut 
B C duplaeft potentia lineae C E. Scd fi ducatur linea 
abeodem pun&o C ad pundtum in quo re&a FB 
fccatur ab arcu centro F per A defcripto , idcm angu- 

lus 



8 TARSL 
ius BCA bifariam ctiam fccatur ; nam angulus ACD 
aicui A D infiftens ad circumfcrentiam , femifTis cft 
anguli AFDeidemarcui A D infiftentisadcentrum: 
quiquidcmanguloarqualis eftangulus ACD. Ergo 
lineadu&aa pundlo C,tamadterminu datx larifudi- 
nis B D y quam ad communem fe&ionem arcus A C 
& lintx F B , vna eademque linea eft. Ergo defcripta 
eft Lunula Hippocratis: cuius data eft maxima laci- 
tudoB D. Quod erat faciendum. 

PROP. VII. PROBL. 

Dato excefTu DE >quo radius arcus interioris 
fuperat radium femiperipheriae exterioriSj Lu- 
nulam componere. 

Figuu frima. 




r m 
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Confiruttio Demonfiratio. 

Reperiatur linca B D, qu# potentia fit dupla lincac 
datae ED,eique adiungatur , v-t fiat totaBEradius 
femicircumfcrcntiae A'B C extcrioris. Sumpta vero 
E F huic radio cequali , ccntro F ad diftantiam F D 
arcus dcfcribatur : qui ncceftario tranfibit per A & C, 
& femicirctilum abfcindct , & arcus A D C eric quar- 
ta pars peripheriae centro F dcfcriptse : nam angulus, 
A F C rc&us eft prcptcr duos angulos femire&os, 
quibus conftat. Ergo dur re&x a pundio F , quod eft 
in circumferentia eirculi ccntro £ per A & C de- 
fcripti , cmiffic tranfcunt per A & C vt fcilicet fe- 
micirculum A F C abfcindant , in quo fit angulus 
rc&us A F C : & arquales fiint intcr fe , funtenim 
bafes triangulorum E F A , E F C , arqualia latera cir- 
ca sequales angulos ad E , nempe re&os haben- 
tium :his vero bafibus arqualis eft linea FD; quod 
itaprobatur. Du&alinea a pundlo C adterminum 
D dati erceflus E D diuidit angulum B C E bifariam 
per3. lib.6. co quod fit cx conftrudione B D poten- 
tia dupla linca* D E, ficutfcilicet eftB C potentiadu- 
plaline# C E : fed linea a pundio eodcm C adcom- 
munem fe&ionem arcus cehtfo F per A vel C defcri- 
pti , & lincx F Bjedudta, cundem angulum B C E 
bjfariam ctiam diuidit , vt mbx patebit. Ergo vna ea- 
dcmquc linea eft qux a pun&ci C cducitur, tam ad- 
terminum D dati cxcefsus D E > quam ad fe&ionem 
arcus A C 6c lincce F B : hoc eft , arcus ceaitro F pcr 

B A de 



1>ARS 1. 
Figura frima. 
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V a ^ IUJ "anuc per D. Quod autem proximc 
aiTumptum eft lineam fcilicet a punclo C eduttam 
ad fccWm arcus A C cum linea F B , diuiderc an- 
guIumBCE bifarianuita probatur. Cum aneulus 
contcntus a redh C A , & reda a pundo C edula ad 
communemfe<aionemarcusAC& rec^eFB infi 
ftat arcui intercepto intcr A & reclam F B , qui c ft 
fenuflis quadrantis A C ; & fit ipfc angulusld cir- 
cumferentiam : erit femiffisanguu^A F B eidem arcui 
mfiftentis ad centrum.Eft autem angulus A F B aroua 
hs anpulo A C B. Ergo * angulus^A C B d up S eft 
angunquemcontinet redaCA cumrefciK 
C ad communem fetfionem arcus A C cum reda F B 
Quod cum ita & : conftat folutu 

PROP. 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



VIGVK2E QTCLICJE. n 

PROP. VIII. PROBL. 

Dato cuiuis rc&ilineo aequalem Lunulam 
Hippocraticam conftituere. 

QonftruBio Demonfiratio. 

Datum fit fpatium quoduis re&ilineum L :cuifit/7 
zqualis Lunula rcperienda. ReducaturreailineumL 
ad quadratum AEFG,vt docent Elementa. Produdo 
vero eius Iatere A E , in eoque fumpta E C «quali ipfi 
E A defcribatur centro E femicirculus A B C. Tum 
centro F & radio F A defcribatur arcus ADC. Dico 
ftatutam efle Lunulam ABCDA aequalem refti- 
lineo L. 

Quod enim ftatuta ha?c Lunula eadem fit cum 
Hippocratica , patet. Clauditur enim exteriore femi- 
peripheriaABC, & arcu interiore AD C: qui eft 
quarta pars peripheria; centro F defcripta; ob angu- 
Ium A F C in eius centro rectum : qua: requirun- 
turper Prop.i.ad huiufmodi Lunula; conftitutionem. 
Qupd autem Lunula hec reclilineo L fit a^qualisjcon - 
ftat. Nam reclilineum L aiquale eft per conftructione. 
Quadrato A F : cui sequale eft triangulum A F Cper 
41. Iib.i. Sed triangulum AFC aequale eftLunula: 
ABCD. Ergo eidem Lunuta re&ilineum L eft aequa- 
le.Dato igitur cuiuis re&ilineo,&c. Quod faciendum 
erat. 

S C H O L I V M. 

Ex hmtu Problematii folutione colftgitur , nihil in 

B 1 Geome 



i% n> A R S L 

Geometria tradi pojfe circa figuras recidineas quod huic 
Hippocratic<c LunuU non cempetat ,potent fidicet in data 
ratione Lunula huiufrnodi minuivel augeri. Voterunt non 
tantum fpatia quotlibet reShlinea j fedetiam alia qaotlibe't, 
modi eiufdem LunuU in <vmcam eis <zqualem colligi poterit 
inter duas oblat&s Lunulas ratio exhiberu Poterunt deniquc 
reliqua omnia pcrfici iuxta doSirinam elementorum :qu<e 
circa Jguadratum A F ruel triangulum A F C ( quorum 
rvtrumque eft LunuU ABCD tquale ) abfoluuntur y <~Jt 
iis tradendis immorandum non fit : fed pergendum ad alia 
qu<zdam ad hanc figuram pertinentia non minori admira- 
tione digna quam fit prima eins ab Hippocrate confututio 
obferuata : ad qu<e fequentibns lemmatis <viam Jiemo fa- 
cdiorem. 

P R O P. IX. DEFINITIO. 

Similes circulorum fe£tores funt quorum 
ang uli ad centrum funt sequales. 

EXPOSITIO. 

Fig.ll. Sintduo quicumque circulij quorum centra fint 
A & E in quibusduo anguli O A D,S E I arquales in- 
ter fe ftatuantur. Erunt iuxta hanc definitionem fe- 
6lores A O D, E S I inter fe fimiles. 



n 



PROP. X. DEFINITIO. 

Similia circuIorumfegmentafunt,qU£e con- 
tinentur arcubus fimilium fe&orum , &C re&is 
arcusillos mbtcndentibus. 

EXPO 



m. 
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CTCLXCJU. 13 

Tigura Secuxda. 




e x p o s 1 r 1 o. 

Scio aliter fimilia fegmenta ab Euclide defcribi bul 
lib. 3. Definit. 1 o. per proprietatem quam deinde Pro- 
pof.2.1. eiufdem lib.3.demonftrat fegmentis conueni- 
rejfed haecmea definitio immediatiormihi vifaeft, 
aptior certe bc Qonuenientior tum hadtenus traditis 
tum pnefertim deinceps tradendisjfmtergo fe&orcs 
duorum circulorum fimiles O A D , S E I, id eft,iuxta 
prxccdentem Prop.9. fmt anguliO AD, SEI, a:qua- 
les : arcus vero O D , S I a fe&orumlateribus interce- 
ptos fubtendantchord.x OD& S 1, eruntiuxta hanc 
definitiopem fegmentaOFP, SLIinterfefimilia. 

B 3 PROP. 
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16 T A R S I. 

G I S. Nam circuli funt inter fc , vt*Quadiata diamc- 
trorum vcl femidiametrorum A O, E S, Sed vt Qua- 
dratum femidiametri A O ad Quadratum femidia- 
metri E S : ita eft triangulum AD O ad triangulum 
IimileEI S. Ergovtcirculus ad circulum ; atqueadco 
pei Prop. 1 1 .antecedentem,vt fc&or A D O ad fecto- 
rem E I S : ita eft triangulum A D O cx fedore abla- 
tum , ad triangulum E I S ex feclore fuo ablatum. 
Ergo & reliquum fegmentum O F D , itaeft ad reli- 
quum fegmentum SLlj vt totus fe£tor AD O ad 
totum fdciorem E I S ; fed vt fe&or ille ad hunc fe- 
dtorem ita eftcirculus totus B D O ad circulum G I S 
per Prop. 11. Ergo ita eft fegmentum O F D ad fcg- 
mentum fimile S L I, vt circulus prior ad pofteriorem, 
quod eratprobandum. 

PR O P. XIII. THEOR. 

7 - Si fueric vt circulus B D O ad alaim circuJum 
G I S : ita reciproce angulus H E.S fe&oris ad 
angulum D A O fe&oris p-ioris circuli : erunt 
duo fe&ores D A 0, ; H E $aj-}uales. 

Dcmonflratio. 

Fiat angulusS E Iscqiiajis angulo OAD ; eriter^o 
fe&or O A D ad fe&orenvS-E I vt circulus O D B ad 
circulum S I G per Proo.ii. hoc eft cx fupppofitione, 
vt angulus S E Had anguliim O A D , vel ipfi xqm- 
lcm fachmi S E I. Sfcd vt angulus S E H ad angnLm 
SXE, ita cft per 35. \ih.6. kOox S E H ad fcAorcm 

SEI: 
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VIGVKM CYCLIC/E. i 7 
S E I : ergo fe&or SEH ad fe&orem S EI eandem ha- 
bet rationem , quam fe&or OAD habet ad eundem 
feclorem S E I : ergo per p.Iib.j. xquales funt fedo- 
iesOAD,& SEH. Quare fi fuerit vt circulus ad 
circulum, &c. quod probandum erat. 

P R O P. XIV. P R O B L. 

LunuIamHippocratis iuxta quamuis datam 
diuidere per re£tam lineam. 

Figura Tertid. 




Conftruffio. 

Nulli non Geometrac mirum videbitur hic propo- 2%.j. 
fitum problema ; quo figurxtam irregularis xqueab- 
foluta diuifio promittitur iuxta quamuis rationem: 

C vt 



i8 ' ? A R S 7. 

vt liberior non fit re6tas Iinex diuidendce modus \ fed 
(quodmagismirum ) necdifficilior. En vt habet , fit 
lunula AB C itadiuidenda vt Iinea R S diuifa eft in 
X- Ducta A C minoris circuli diaroerer , ita diuidatur 
in G , vt IineaR S diuifa eft in T ; tum per G agatur 
G Hperpendicularis ad A C occurrensin Hperiphe- 
ria: circuli A B C. Denique a centro F arcus iuterioris 
A D C , Lunulx , ad purictum H deftinetur re&a F H 
fecans Lunulam in duas partes : quarum vna eft trian- 
gulum mixtum HCI, arcubus H B C, I D C & recta 
JineaH I comprehenfum j altera eft triangulum mix- 
tum H AI,Iinea item rc&a H I & duobus arcubus 
AH & A I circumfcriptum. Dico prius triangulum 
H C I ad pofterius H A I , ita fe habcre Vt refta S T 
fe habetadTR :fiue vt C G ad G A. 

Demonftratio. 

Iungantur E H & G F feclor E HC arqualis eft fc: 
ctori F I C, cur ita ? quia angulus CHEC fedoris 
H E C , cum fit ad centrum E circuli ABC, duplus 
eft anguli HFC ad circumferentiam ; fed angulus 
HF C cum fit ad F centrum circuli A D C , sitque 
angulus fedoris F I C •, cuius circulus eft duplus cir- 
culi ABC, e.x Prop.i. & fequentibus, ita fe habebit 
ad angulum H E C ; vt reciproce circulus A B C fc 
habet ad circulum A D C ; Vtrobique enim repcritur 
ratio fubdupla : crgo pcr Prop. 1 3. antecedentem fe- 
ctorcs H E C , & I F C funt squalcs. Dematur com- 
mune vtrique huic fettori triangulum mixtum KEC, 

remancbit 



N 



VlCVKJE CTCLIC&. 

Figura Tertia. 




remanebit ex fe&ore HEC, triangulum mixtum 
H K C j ex fedore vero I F C reliqua fiet figura poly- 
gona conflata ex triangulo LF C & figura quadrila- 
tera mixta L I K E. Addatur vtrique, commune trian- 
gulum mixtum I H K , fiet triangulum mixtum HCI 
arquale figura polygonae conflatx ex duobus trian- 
gulis E C F & E H F. Sed triangulum E H F asqualc 
efttriangulo E G F ( eft enim fupereadem bafiE F & 
ineifdem parallelis H G , E F ) Ergo triangulum mix- 
tumHCI a^quale efl: triangulo G F C. Adhxccum 
tota Lunula ABCD, sequalis fit triangulo A F C , G 
ab vtraque hac quantitate sequales demantur quaiiti- 

C 2, tates, 
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zo T A R S I. 

tates , nempe exlunula,mixtum triangulum H CI,& 
ex triangulo AF C,triangulum G F C : asquales rema- 
nebuntquantitates.-nempe ttiangulum mixtum HAI, 
& triangulum A G F. Et ita fe habebit triangulum 
mixtum H C I ad triangulum mixtum H A I, hoc eft, 
pars lunulae ad relicjuam partem, vt triangulum G F C 
adtriangulum G F A. Sedtriangulum G F Cad trian- 

O O 

gulum GF A itaeft ,vt linea GC ad lineamG A. 
Hoc eft , ex conftructione vt S T ad T R. Ergo vt S T 
ad T R ,ita eft pars H C Ilunulx , ad reliquam eius 
partem H AI. Diuifaeft igiturlunula alineaH I iux- 
ta rationem datam. Quare lunulam Hippocratis, &c. 
diuifimus. Quodfaciendum erat. 

Aliter. 

i' Hoc etiam alio modo inftituipoteft eiufdemfolu- 
tionis demonftratio. Se&orE H Aajqualis eft fe&ori 
F I A per Prop.i^.lllius enim angulus H E A duplus eft 
angulil F A , fe&oris F I A > ficut reciproce circulus 
A D C duplus eft circuli A B C. Dematur ex illis 
xqualibus fe&oribus triangulum mixtum A I L : re- 
mancbitexfettore E H A triangulum mixtum AHI, 
& triangulum rectilineum E H L : ex fectore vero 
F I A remancbit triangulum F L A. Sed triangulum 
ELH eft asqualc triangulo GLF ;cum enim duo 
triangula F H E F. G E (upcr eadem bafi E F , & in 
eifdem parallclis ftatuantur ; arqualia erunt } dempto- 
que communi triangulo L'E F , remancbit triangu- 
[lum E L H a-quale triangulo G L F. Demantur ergo 

ex 



VlGVltm CYCLIC&. 2i 
cx arqualibus illis quantitatibus ha?c duo sequalia 
triangula : remanebit triangulum mixtum AHI 
«quale triangulo AGF. Atque adeo triangulum mix- 
tum H CI exLunuIa reliquum , sequale crit triangu- 
lo G C F. Seda igitur eft Lunula a linea H I qucmad- 
modum feftum eft triangulum AFC Lunulae sequale, 
a linea F G. Sed vt triangulum A F G ad triangulum 
C F G ; ita eft bafis A G ad bafim GC,hoc cft vt li- 
neaRTadTS ex conftru&ione. Ergo vtiubetur, 
fefta eft Lunula ABC per Iineam H L 

COROLLARIA. 

Ex fohitione huius Froblematts eiufque demonflratione 
njaria folmntur Problemata eoiucundamagis y quo facdius 
perficiuntur s quoetiamagrius folent figurx circulares in re- 
, fitltneafpatia conuerti Eorum aliquot hic attmgenda funt: 
quorum cognitio euadit ex diStis planiffima ^vtfufiore tra- 
fiatione non egeant. 

l?rimumefto.J>)ualibet duSla linea F Hkpunfto F y Me- Tig 
nifcum ABCD fecante in duas partes H IA>H IC\ea- 
rum ratio nota euadet , fi a punfie H ducatur H G per- 
pendtcularti ad A C : eadem enim erit ratio line* AG ad 
G C , qu£ efttriangult mixti HlAad mixtum triangulum 
HlCihac enim duo mixta triangula funt aqualta duobus 
rettdmeis tnangulis GFA,GFC: qu<x funtinterfe y 
eorumbafes G A>G C. 

Secundum* Voterit a quolibet punSlo H abfcindi Menifci 
pars ad dextram eius vel fimfiram : ad quam Menifcus 
totus datam habeat rationem : Dutfa snim H G perpendi- 
culart ad AC, fumetur ad dextram *vel finittram ipfim 

C 3 G pars 




-x t T>A R S I. 

Gpan linea A Cad quam ipfa A C datam babeat rationem: 
tum ab affumpu partis termino perpendicularis ad A C eri- 
getur fcSiura peripheriam A B Cin punSio : a quo y ftcut ^ 
a puntio H direfila lineaad F , interciyient partem LunuU 
quafitam y l?t ex diSIis confiat. 

Tertium. Dato quouis reBdineo > quod triangulo AF C y 
fiue Lunula tpfa maitu non (it , aquale fpatiumdaripotefl 
in Lunula.Reducetur fcdicetrettdmeum illud per Elementa 
in triangulum eiufdem altitudinis cum trtanguloAF C(qu<e 
altitudo efF E) eiufque bafis affumetur in quacumque par- 
te UneaAC : ab eim extremis erigentur perpendtculares 
ad A C.Si enim % pun&is inquibus huiufmodi perpendicula- 
res peripberiam AB C interfecant y ducantur linea reSia : h<e 
intercipient LunuU ffatium fpatio reSIdineo dato aquale. 

^uartum.Conflat quomodo particuiufvis Menifci inter 
&uas reSias a punSio F emijfas intercept* exhiberipofit alia 
pars aqualisin quouis ipftm Menifci loco \ quo referri debet 
ipfiusLunuUin quotuispartes aquales diuifio-fimo&in qua- 
ctnque etiam rationem fiue rationalem y fiue trrationalem y 
fiue maioris y fiue minoris maqualitatis. Secundum mediam 
& externam y @rc. ^ua alia innumtra non minm iu- 
cunda , ex diSiis leui operd perfici a quouis Geometra po- 
terunt. 

PROP. XV. PROBL. 

Conftitui poteft triangulum curuilineum 

^quale^&ifopenmetrum Hippocratico me- 
nilco. 

Conflm 
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FIGVR^ CTCLICJS. 

TiguYA Quarta. 




Conftmffio. 

Repetatur figura Propofitionis antecedentis. In- Fig 4 
qiia exhibitaeft Lunula Hippocratis A B C D : &c fu- 
per duobus radiis E A , E C duo Quadrata conftruan- 
tur E PJE Z.Tum punitus P & Z tanquam centris duo 
arcus per A & C defcribantur A F, Sc C F : qui nccef- 
fario tranfibunt per F ambo ob sequales in Quadratis 
IineasPA 5 PF; &ZC 3 ZF ; &in eodem pun&oF 
fefe mutuo tangent , vterque enim lineam F E ad ra- 
diosF P,F Zperpendicularem tangitper i6.1ib # 3-Dico 
triangulum curuilineum F AC arcubus F A , F C Sc 
AD C circumfcriptum , eiTe asquale Lunulae ABCD, 
ipfique ifoperimetrum- 
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z 4 rpARS 1. 

Demonftrdtio. 

Areus AFcentroPdefaiptus quartaparseft peri- 
pherixruicirculiobangulumrcdum APF in eius cen- 
tro eademque eft ratio arcus C F. Duo crgo arcus A F, 
C F requales funt femiperipherias A B C. Communis 
autem Lunula: & huic triangulo eft arcus AD C. Pa- 
tet ergo triangulum hoc Lunulas ifoperimetrum efle. 
Probandum fupereft idera triangulum Lunula? eflc 
arquale. Segmentum A D C , cui infiftit ad centrum 
angulus reclus , fnjiile eft vtrique fegmento A R F, 
C S F per Prop. i . & per Prop. i z. ita fe habet ad alte- 
rutrumhorum fegmentorum •, vt totus eius circulus 
ad totum circulum eorumdem. Cum ergo circulus 
A D C duplus fit ex conftru&ione ad circulum A R F 
•4- fiueCSF :erit fegmentum ADC duplum fegmenti 
A R F : atque adeo aequale fegmentis duobus fimul 
ARF,CSF. Addatur vtrique triangulum mixtum 
linea A C & arcubus A R F,C S F comprehenfum : fiec 
triangulum reclilineum AF C sequale tnangulo cur- 
uilineo arcubus ADC,ARF,CSF contento. Sed 
eidem triangulo acqualis oftenfa eft fuperius Lunula 
A B C D. Ergo eidem Lunula: cequale etiam eft trian- 
gulum hoc curuilineum. Conftrui ergo poteft trian- 
gulumcuruilineum Lunula:Hippocraticanfoperime- 
ttum & jequalc , illudque de fa^to confttuximus. 
Quod fieri debebat. 



PROP. 



VlGVKJE CTCLIC^. 
PROP. XVI, THEOR. 

Eadem repetita %ura:Linea quadibet FH Rg.A. 
a puncto F ad exteriorcm Lunulx ambitum 
edu&a abfcindit partcs xquales ab eadem , &; a 
triangulo curuilineo : FAC. Cuiufmodi funt 
HAI, &C triangulum mixtum A I R. Item 
H C I , &C quadrilaterum mixtum recta I R, oc 
arcubus I C, C S F , F R contentum. 

FtgUYA gUAttit. 




Demanftratio. 
Duftis lineis A H , A R & AT perpendiculari ad 
FH. Duofegmenta AH,AR xqualia funt. Dua: 

D 
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i6' , T A R S 7. v * 

cnim imcx F'A>'F H a punclo F in circumferentia 
duorara circulorum arquaium F R A , F A H pofito 
edudlr angulum contincnt xqualibus arcubus infi- 
ftentem : quos rccfce A H, A R fubtendunt, atque 
adeo fe^menta «qualia abfcindunt! Eifdem vero feg- 
mentis xquale eft femifegnifen tum AIT. Eftenim 
arcus A I fimilis dimidio arcui A H vel A R, eo quod 
punitum F , vnde linea: F A , F H exeunt, fitin cen- 
tro circuli A I C ; in peri.pheria vero arcuum A H 6c 
A R.Producta igitur AT donec occurrat arcui ADC, 
fegmentum abfcinderet limile fegmento A H vel 
A R. Segmentum aatcm a linea A T abfciflum du- 
plum foret per Prop.n. Segmenti A H vel A R. Ergo 
femifegmentum AITfegmento A H aut fegmento 
AR xquale eft. His pofitis conftat partem Lunulx 
FI A I a:qualem effe triangulo H A T : addito fcilicet 
mixto triangulo H A I , tam fegmento A H , quam 
femifegmcnto AIT.jEqualibus.Conftat etiam trian- 
gulummixtum AIRsquale eftctriangulo AT R ■ 
addito nimirum triangulo mixto A T R tam feg- 
mento AR , qu3m femifegmento A I T jequalibus. 
Sed duo triangula ATH, ATR funt zqualia. Eft 
enim AHR triangulum Ifofcele* ob Iatera AH, 
ARajqualia: quodinduotriangulaa:qualia ATH, 
ATR diuiditur a linea AT a vertice ad bafim dcdu&a 
perpcndiculariter. Ergo a-qualis eft pars A H I lunu- 
lx , oftenfa xqualis triangulo ATH, triangulo mix- 
t o A T R oftenfo acquali , triangulo A T R. Abfcin- 
dtt igitur linea quslibet F H a ccntro F circuli ADC, 

dedu&a 
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deduda ad peripheriam AB C, ex Lunula AB CD 
& extriangulocuruilineo FAC. Spatiaduo cornui 
A adhxrentia , cequalia. Vnde neceflario fequitur re- 
liquaduo fpatia verfus C ab eadem Iinea F H abfcif- 
fa i xqualia etiam fore. Si enim a Lunula & triangulo 
curuilineo xqualibus per Prop. 1 5. Demantur partes 
proxime oftenfaj arquales: rcliquas xquales effene- 
ceiTe eft. Quare. Linea qucelibet F H , &c. Quod dc- 
monftrandumerat. 

COROLLARIVM. 

Ex pracedentibuj colligitur totum triangulum curuili- 
ntum femiperipherid AB C & arcubm duobm FRA, FSC 
comprehenfum ( quod quidem toti circulo ABCF ifoperime- 
trum efl ) diuidi pojfe iuxta quamuu datam rationem. Si 
enimvel Lunula ABCD A , W triangulum curuilineum 
F RADBSFin data ratione diuidatur yt traditum efi in 
fuperioribm , per lintam FH verbigratid. Eadem lineato- 
tum illud triangulum in eadem ratione diuidet/vt ex dicJti 
conflat. 

PROP. XVII. THEOR. 

In eadem figura fi linea A T producatur clo- Bg 
nec circulo A B C occurrat in V : adquodex F 
]inea educatur. Dico triangulumT F V iequa- 
le efle parti H C I Lunulas , quam F H linea ab- 
fcindit ad partes C. Vel etiam parti trianguli 
curuilinei F AC ad eafdempartes C abfciffe. 



D x Demon 



i8 



*p 'a r s i : 

Demonftratio. 



Iungatur re&a C H. Angulus A V F eft femirectusj 
femiflis fcilicet anguli reclii A E F ad centrum Eei- 
demarcui A F infiftentis. Ergoin trianguloTVF,alter 
eius angulus TF Vfemire&us etiam erit .-atque adeo 
triangulum hoc fimile eft tam triangulo ATH quam 
triangulo A F C. Ad hxc. Bafis F V xqualis cft linea: 
C H. Nam cumangulus femiredtus H F V infiftat ar- 
cui H V ? erit arcus hic quarta pars peripheria: totius 
circuli : qualis eft etiam arcus C F. Si igitur arcubus 
fequalibus H B V, F C addatur arcus C V : erunt duo 
arcus H V C, F C V iequales. Ergo & linex F V,C H 
arcus illos fubtendentes , iequales erunt. Quod cum 
ita fit : fitque angulus A H C rectus : erit triangulum 
AF C fuper bafi A C trianguli AH C squale trian- 
gulo ATH fimilifuperlatere AH :&fimul triangulo 
fimili,quodfuper latereHCerigeretur.Hoc eft trian- 
gulo VTF:quod & fimile oftenfum eft triangulo 
H T A s 6c eius bafis V F probata xqualis linea; H C. 
Cum igitur Lunula ABCD aqualis fit triangulo 
A F C ; nequalis etiam erit duobus triangulis H TA, 
Bg^. V T-F. Sed triangulum HTA acquale eft Lunulxpar- 
ti H A I a linea F H abfciffe. Ergo altera eiufdem Lu- 
nuk pars H C I ab eadem F H abfcifla , squalis erit 
triangulo VT F. Quod etiam necefle eft squale efle 
parti abfciffe verfus C trianguli curuilinei FAC 5 qux 
arcubus I C , C S F , F R , & reda R I comprehcndu 
tur. Cumcnimtriangulumhoccuruilincum^ualc 

fit 
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FIGPRJE CTCLICJE. 19 
fitperinde vt Lunula, duobus triangulis HTA/VTF. 
Sirautem triangulum mixtumsqualc oftcnfum trian- 
guloHTA : erit reliquaparscuruilineiillius triangu- 
li , x qualis triangulo V T F. Quare. Si linea AT pro- 
ducacur , &c. Quod erat probandum. 

COROLLARIVM. 

Ex diSiis colllgttur , eduSlam lineam quamlibet a pun- 
fifo F >ztf tam Lnmlam quam triangulum curuilineum 
ACF fecantem y cuiufmodi eft refia F H : ita diuidi inpur^ 
Sio Ta linea , qu<& ab alterutro cornu LunuUfverbigratia % 
A y ad ipfam ducitur ad angulos retlos : <"vt partium JQua- 
drata & fimulaqualia fint LunuU & fimul triangulo cur* 
uilineo. Et Jguadrata fingula fingulis duabm partibm a 
linea ipfa FH faSlis. Nam tam Luntda ABCD y quam 
triangulum<Hrmlmttm F A C , aqualia funt duobu* tfian- 
gults HTAyVTF. Sed triangulum H TA femiffis eft Qua- 
dratifuper lat&re HTA ereSii y <vt patet y eodemque iure 
trxanguium VT F femiffis eft JguadratLfuper latete T F con- 
ftru£ti.Ergo Lunula & tnangulumcurudipeum fimul y <equa- 
lia funt duobtk [^uadratU fimulparUumST.RJ^ 1 TFjinea 
FH. Deipdequia tam Lunul&parsHl A y quam-frikngu- 
lum mixhimAIK Abftiffumft(ww'd^ 
tqualta funt feparatim fumpta mangulo HTA:euidens 
efty fi fimul fumantur y qualia effe Quadrato lateris T H: 
iodemque modo pars altera yerfits C abftiffa aqualis erit 
Jguadrato lateris TF. 



JP. 3 



PROP. 



3« r P A R S I. 

PR O P. '■XVIII. THEOR. 

In eadcm figura. Si a duobus Lunulas corni- 
bus A &Cad idem pim&umHperipherias ex- 
terioris, Jineas iungantur : erunt linex inter 
duas Lunulse peripherias, nempe HA,HO, 
interceptas femperasquales. 

Figura guarta. 




' ■ ■ 1 " " 1 * 

Demonjlratio. 

i% 4 . Propofitionis vcritas conftabit euidenter : fi prius 
oftcnderolineas C H,& AT, fi producatur , fefc mu- 
tuo lecare in punfto O : quod fit in arcu A D B. Hoc 
autcm fic probo. Cum linea F HApplicaram A O fc . 
cet ad angulos refio.s in punfto T,eandcm in codcm 

puncto 



VJGVRE CTCLlC.r. 31 
pun&oT bifoiiam fccabitjerit igitur TO «qualis 
Hncx T H ; cui fupcrius TA ajquaVoftcnfa eft. Ac 
proinde duchH O cum linea H T , angulum femire- 
clum continebit fiec enim ttiangulum HT O xquaie 
& fimiie criangulo H TA : cuius anguli H & A funcfe- 
mirecUSed linea H C cum linea eadem HTF angu- 
lum etiam femire&um CHF continet : eo quod an- 
gulus C H F femiflis fic anguli redi CEF ad cencrum 
eidem arcuiF C infiftentis. Ergo lincx H O & H C 
eadem funt linea : atque adeoAO & H C in eodem 
punclo O arcus A D C fe incerfecanc. Ac proindean- 
gulus H OT, quem linea HOC cum linea O A con- 
tinet,eft femire&us,hoceft;a*qualis femireaoHAO. 
Ergo duo latera HA.HO xqualia funt. Quod cum 
eodem mododemonftrari^>oiTit,qu;ecunque tandem 
linea FH|iucatur: patetverum femperfore. Quod,fi 
a duobus Lunulae cornibus A & C , &c. Quod erac 
probandum. 

PROP. XIX. PROBL. 
Datalinea aliam definire,qu«e triplumeins 
poflit. 

Akerius cuiufdam LunuJae conftru&ionem hic in- 
ftituo : quae non minus quam prjecedens iucunda vi- 
deatur ; magis eciam aliquanto fubtilior & exquifitior. 
Ad huius aucem delineationem quaedam tumTheo- 
remaca,tum Problemata neccffaria funt : quorum hoc 
primum efto» 



GonftruRiol 




-I IJIv £.1 <9 . r 1 jBA ^ 

Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



T A R S l 
TtgMA guwta. 




Qonftrutfio. 

Data fit lineaAB. Producatur ita vt B C a?qualis 
fiatipfi AB. Tum cchtro B per A femicirculusdefcri* 
batur : cui applicetur A D*asqualis ipfi A B. Denique 
iungatur CD.Dico CD triplum pofle linea? datat AB. 




Demonjlratio. g 

Quadratum line.x A C quadruplum eft Quadrati 
A B fiue A D. Sed Quadratum ACeft xquale Qua- 
dratis AD,D C. Ergo duo Quadrata A D, D C qua- 
drupla funt Quadrati AD. Ergo Quadratum D C tri- 
plum eft Quadrati A D. Quare inuenta eft linea D C 
qua: triplum poflit lincx data? A B.Quod faciendum 
erat. 

P R O P. XX. PROBL 
Datis duabus lineis : quanmvmaior pofllt 
tnplum minons ■; trapezium conftruere : cujus 
tria latera minori arqualia fint , & aneultim ad 
maiorem conftituant aqualem. - 
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Figura Sexta. 



33 




Conftmttio. 

Datarum linearum maior Cit C D, qux bifariam in Bf s 
dlUldacur : * ufc etiam bifariam minore A B , pars * 
«us altera fi t E A , altera E B. Deindc £ punffis A & 
vrcax engantur AF,BG indcfinit* longitudinis, 
K ad C D perpendiculares. Tum centris C & D ad 
diltanuam data minoris linea? A B arcus defcriban- 
rurimeas A F, B G fccantes in F & G denique kin- 
gantur C F,F G,G D.Dico Trapezium C F G D qus- 
Itioni larisfacere. ' 

Demonftratio. 
Duo triangula FAC, GBD habentduo latera 
^ F, C A duobus DG,DBex conftrudionc zqua- 
Iia&anguIosA &Ba?quales nempe reclos. Etreli- 
quosF & G minores re&o. Ergo pery. lib.tf. Sunt 
aequiangula : ac proindc per 4. lib. 6. vt C A ad A F 
ita eft D B ad B G. Sed C A , D B funt arquales. Ergo 
*quales etiam funt A F,B G. Qux cum fint parallela:: 
erunt etiam dus F G , A B parallelx & xqualcs. Tres 
<*go linece C F ,F G ,GD funt a?quales datae minori 

E linea: 




34 T A K S 1. 

linex A B : & duo anguli F C A , G D B oftenii" funt 
aequales. Ergo Trapezium iuxtapetitas conditiones 
•conftru&um eft. Quod erat praeftandum. 

COROLLARlVM. 

CoUigitur exFroblematis foluttone latm F Gmaiori da- 
t&linex CD oppofitum fempcr fore in id genewTrapezjjs 
parallelum eidem maiori dau linea CD. id entm inttr de~ 
monfirandum colleclum eft. 

P R O P. XXI. T H E O R. 
Si Trapezij Prop.antecedente conftru&i Iate- 
ra vltra bafim C D producantur : & in eis ab- 
fcindanturlinea: C I,D L sequales ipfi bafi. C D". 
ac tandem iunganturl L,re<5ta linea. Dico Tra- 
pezium C D L I effe priori F G D C fimile. 



Ftgnra Stptima. 




Demonftrjtio. 
p £ . 7 [ Ducantur vtriufcjuc Trapezij diametri GC,DL 
Conftat ergo in primis angulos I C D , C F G jequales 

cffe, 
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VIGVKJE CTCLICJE. 35; 
efle , ficut & L DC, DGF propter parallelas F G, I 
C D , in quibus illi interni , hi exrerni funr. Conftat 
etiam latera FG,FC&CD,CI: item F G,G D - y &c 
CD ,D L sequales illosangulos continentia efle pro- ' 
portionalia , in ratione nimirum acqualitatis. Deinde 
cum duotriangula F G C , CD I habeant duo latera 
angulos F & C aequales continentia, proportionalia: 
erunt arquiangula : anguli fcilieet F G C , & CDI 
acquales erunr. Quibus demptis ex acqualibus FDG, 
C D I. : acquales remanebunt C G D,I D L. Quia igi- 
tur in triangulis C G D , I D L anguli G & D funt 
aequales ; &c circa illos latera GD,GC J & DL,DI 
proportionalia proportionalia enim erant F G ( cui 
arqualis eft G D ) G C j & C D ( cui acquale cft D L) 
D I , in triangulis F G C , C D I. Ergo hxc triangula 
G D C,D L Iaequiangulafunt : iravt angulus GD C 
fit aequalis angulo D L I. Ergo D C & L I funt lineac 
parallelac i & preterea latera G D,D C & D L, L I funt 
proportionalia : atque adeo FC , C D ; & C I , I L. 
Quare cum duo haec rrapezia habeant & angulos ona- 
nes fingulos fingulis aequales ; & Jatera circa aequales 
angulos proportionala : fimilia funt inter fe. Quod 
erat probandum. 

PROP. XXII. THEOR. 

Iifdempoficis.Trapezium C L ad Trapezium 
F D triplam habet rationem. 

Demonftratio. 
Latus C D Trapezij C G,'poteft triplumlateris F G tig* 

E z ex 
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$6 rPARS 1. 

ex conftrucYtone. Ergo etiam latus I L Trapezij I D 
triplum poteft lateris C D. Eadem enim proportio 
laterum homologorum in fimilibus figuris» Sed vt 
Quadratum fuper I L ad Quadratum fuper C D : ita 
eftTrapezium I D fuperl L,ad Trapezium CG fimile 
fuper C D fimiliterque conftitutum. Ergo ficut Qua- 
dratum I L triplum effc QuadratiCD : itaTrapezium 
IDtripiueritTrapezij CG. Quod erat demoftrackirn. 

PROP. XXIII. THEOR. 

Iifdem pofitis. Circa vtrumque Trapczium 
circulus defcribi poteft : &C circulus circa maius 
defcriptus , circuli circa minus defcripti tri- 
plus eft. 

figura OBaua. 




Demonftratto. 
Quod poftit circulus circa haec Trapczia defcribi, 

qui 
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VlGVK/E CTCLICJE. 3 7 

quifcilicetperomnes eorum angulos tranfeat , eui- 
dens eft , ex eo quod dua: line-fe F G , C D fmr paral- 
lela? :in quas incidens recla F C duos angulos inter- 
nos FCD, CFG duobus redis axjualcs facit. Sed 
angulus FCDarqualis eft angulo GDC ex prima 
huiufmodi Trapezij conftitutionc. E<-go duo anguli 
C F G. C D G in hocQuadrilatero oppofiti funt duo- 
bus re&is axjuales. Ac proinde circaillud circulus de- 
fcribi poteft. Eadem efl: ratio alterius Trapezij CL. 

Defcribantur ergo huiufmodi circuli ; & centrum /$.3. 
quidem minorisTrapezij fit S,maioris autemT.Vnde 
ducantur radij S F, S G :&TC,T D.Quia igitur an- 
guli D CF , LIC funt cequales ad circumferemiam, 
infiftent fimilibus atcubus F G D , C D L. Ergo eo- 
rum arcuumfemifles F G,& C D fimiles etiam^erunt. 
Vnde fit vt anguli F S G,C T D arcuhus F G C D m- 
fiftentes ad centrum fint xquales. Quod cum ita fit 
triangula F S G, C T D habentia latera circa a:quales 
angulos S & T proportionalia, erunt inter fe aequian- 
gula.Quare ita erit T CadCDjVtS F ad FG.Et per- 
mutando ,ita eritradius T C adradium S F, vt CD ad 
FG Sed C D eftiineapoteftate tripla IineaeF G.Ergo 
& radius T C potcftate triplus eiit radij S F. Cum ve- 
10 circuli ita fe habeant per %. lib. 1 1. vt diametrorum, 
aut etiam femidiametrorum Qu,adrata:eric circulus 
I CD L , circuli C F G D triplus. Ergo. Circa vtrum- 
queTrapezium,&c. Quod eratprobandum. 



PROP. 
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P R O P. XXIV. THEOR. 

In eademfigura. Totum fegmentum ICDL 
maioris eirculi , totius fegmenti CFGD circuli 
minons triplura erit : &. fingula fegmentaab 
Appltcatis tribus I C , C D , D L abfciiTa tripla 
eruntfingulorum tnum fegmentorumab Ap- 
plicaus C F , F G, G D abfciiTorum. 

Fkura Ottana. 





Demonftratio. 

Cum fegmenta fimilia diuerforum circulorum 
eandemhabeant rationcm inter fe quam ipfi circuli 
pcr Prop. 11. conftet vero ditta fegmenta elTe fimilia 
ex ante di&is : conftat pcrinde fingula fegmenta I C, 
CD , D L tripla efle fingulorum fcgmcntorum C F 
F G,G D. Siquidcm circulus ICDL, circuli CFG D 

oftenfus 
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oftenfus eft Prop. antecedente triplus. Quarc totum 
fegmentum , &c. Quod erat probandum. 

P R O P. XXV. THEOP. 

Incadcmfigura. Lunula,quam externape- 
npheria CFGD,& interna C D comprehen- 
d«Bt;aequaIcscftTrapczio FG D C. 

Demonjlratio. 

Huc fpe&arunt fere omnia , quse a Propofit.19. ad 
hanc vfque dcmonftrata funr. Aliam enim Lunulam 
ab Hippocratica diuerfam conftruere propofjtum 
erat : quod hac Prop. vel prarftatur : vel faltem prse- 
ftandi modus aperitur ex eius demonftratione : qu# 
ex di&is clarifllmaeft. Cum cnimProp. antecedente 
oftenfum fitfegmcntum CD,a linea C D in circulo 
maioreapplicata abfcifllim , triplum efle fegmenti fi- 
milisF G ab applicata F G in circulo minore abfcifli: 
fint autem duo alia fegmenta FC,GD fegmento 
F G sequalia : conftat fegmentum C D asquale efle 
tribus illis fegmcntis fifnuPfumptis. Addatur ergo 
mixtum fpatium commune > quod lineis redis C F, 
F G,G D & arcu CD circumfcnbitur : fiet Trapezium 
F D asqu^le Lunulx C F G D C. Patet ergo Propo- 
fitum. 

SCHOLIVM. 

Huc fingulare Troblema afferendum non eft quo Meni- 
fcus hutufmodi ftatuatur : cum ex diSits , eius componendi 
modus apertifftmus fit. Trtfertim cum datur linea minor y 

ad 
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4 o T A R S I. 

adquam maiorpotenttafit tripla. id cnim Prop.i?. tradi- 
tum efl. Jguod ft daretur Iwea , qu<z ad alteram potenttd 
e(fe deberet trtpla : quamquam ex Elementis td facileperfici 
pofflt rhunctamen modum hic obtteraccipe. 

Fighra Nona. 




4 



F>g-9' Dataflt linea HL In quocumque trtangulo eqmlatefo 
AB C , ducatur pcrpenduularis A D ab angulo A ad lutus 
B C : &* w ea Jumatur A E <equalis dat<e luie* H I : & per 
E ducatur F G paraliela lateri B C. Ent EF ,yelEG ea r 
qu*. inuefltgatur. Efl enim tnangulum AF G xquilatertm: 
tn quo ducitur A E ferpendiculam ad lattts F G. Er%p A E 
hoc efl,Hl cfl potcntid tr/pla linea E F , <-vel F G. ^Linea 
enimA F poteftlineas A E & E F.Sedeadem AF , cumftt 
«qualis linex FG,poteft guadruplum Une<t E F , qtu e(i 
tlhusfemiffis. ErgoAE poteft eiufdem E F trtplum. ^uodfi 
ncutra linearum, qiut Trapczjum componere dehent futurum 
<*quale LunuU, daretur : fumere tunt licebit cmufctmque 
trtangulUquilatert perpmdtctdarem ah altqm eius antulv 
adlatHsoppofitumductam femiffem latem manguU. 

UU 
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FIGVRJE CTCLIC&. 41 
llla enim ^erpendicularU triplum potepfemtjfts lateris trian- 
gulum conflituentis. 

Obferuare pr&terea licet, tum in huius nou<e LwuU con- 
ftttuttone : tum in Lunula Hippocratica : eandem effc propor- 
ttonempotenttx diametri fiue femidiametri auteham Appli- 
cat* fegmentum abfctndentis circuli matoris ftue wterm^ 
ad dtametrum ftue femidtametmm autApplicatam fegmen- 
tum circuli minorisfiue externi ftmtlefgmento abfajjo ma- 
ioris circuli abfcindentem : qn* eft rectproce numeri fegmen- 
torum circult minorts fegmento maiorts aqualtum. Jta mi- 
desin ftgurahuins Propofittonts hneam C D abfctndentem 
fegmentumCD maiorts circuli fiue tnterni ,pof]e trtplum 
Itnefi C F abfcmdentis fegmentumCF fimile fegmento CD. 
Sed rvtciffim tria requtruntur fegmenta in minori circulo 
fimilia fegmento CDmaioris > qua fimul ipft fegmento C D 
ftntaqualta. Simtltter tnLunula Htppocratts Prop.z deli- 
neata radius F A maioris circuli ftue interni duplum potejl 
radij E A mtnoris ftue externi circuli AB C. Vel refia A C 
fegmentum A D Cmatoris circuli abfcindens , duplum poteft 
retla AF ( cui aqualis foret y ft duceretur ; reSia A B ) feg- 
mentum ftmtle mtnorts circult , abfcindentts. Sed^vicifftm 
numerus fegmentorum minoris ctrculi, duplus eftad fegmen- 
tum maiorts, ^vt illa fimul huic fint aqualia. Quod fi dare- 
tur arsGeometrica > qua ali* eius generts LunuU deftniri 
pofjent fpatijs retttltneis aquales : idem ftmper obferuaretur 
Vtetiam annotamt R.P. Lalouera lib.i. Prop.t^.opertsfub- 
ttltfftmi tetragontfmicorum Elementorum. Vt ft > quemad- 
modum nosTrapezjumftue quadrtlaterum trtbm Utenbus 
tqualtbfrs conifans conftruximus LunuU <equale art nota 

F foret 
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foret , qua pentagonum quatuor lateribus <cqualibus & 
qamto maiore comprehenderetur : deberet quintum dlud 
latus effe potenttdquxdruplum fingulorum quatuor laterum 
itqualtum : vt fcilicet quintum illud latus fegmentum ex 
circulo maiore fiue interno abfcinderet quadruplum fegmenti 
fimilis a fingulis quatuor lateribus aqualibus ex minore cir- 
culo fiue externo abfctffi. idem in hexagono reltquis dein- 
ceps polygonis contingeret. Sedhorum polygonorum conflt- 
tuendorum ratio Geometrica nondum innotuit y nec nififum- 
ma cum dtfficultatenofci poffe cenfeo cum ex waria angulo- 
rum confittutione pendeat >quam fumme difficdem expe- 
rtuntur Geometr*. Jguod fi per numeros agendum fit : po- 
terit alijs ^ alijs adhtbitis ad ^veros njel ^veris proxtmos y 
tentandotandem deuenirt^quorum ope Lunulaconflruatur 
refttlmeo polygono xqualis. Exemplum vnicumplunumin- 
fiarhic.in medtum afferam:ln quo Lunulam exhibebo 
aqualem reSitltneo pentagono : cuius qnatuor latera fint 
tqualiasquintumwero effe debet fingulorum quadruplum 
potentid , (iue duplumlongitudine : njtfciltcet potentia ma- 
#£.8. ioris lateris quadrupla fit potetti* fingulorum mtnorum la- 
rum \ficut <vicifiim numerus minorum laterum quadruplus 
efinumero, (qui vnitasefi ) matoris lateris s njt pauloante 
annotaui. Iuuat demum Problema tlludin fcriem propofitio- 
num reponere. Sitergo. 

PROP. XXVL PROBL. 

Menifcum redHIineo pentagono iequalem 
ope numerorum dclineare. 



Conttm 
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Figura, Dtcim*. 




Qonflruttio. 

Sit circulus , cuius centrum D , diameter L O ra- Fig.ia. 
dius D O. Fiat angulus ADO 68° 4?' S5 i0 " &a 
pun&o A ducatur ACB ad radium DO perpen- 
dicularis in C. De;ndefuper ABfiat triangulum Ifo- 
fceles AGB-.cuius duolatera atqualia fmt diametro 
L O circuli. Tum centro G per A Sc B circulus defcri- 
batur: cuiusarcus AB eft internaperipheria Lunula-, 
quam cum arcu A B conftituit externa peripheria 
ALB denique diuifis arcubus L A, L B bifariam , illo 
in , L ifto in H,Applicentur redte A I , I L,L H, H B. 
Dico pentagonum hoc rettilineum Lunula: e(Te 
asquale. 

F 1 Vemon 
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T A R S 1. 



Demonflratio. 

Certum eft in primis circulum centro G defcri- 
ptum per A & B Quadruplum efle circuli minoris 
centro D per A & B itidem defcripti. Eft enim per 
conftrudionem radius G A circuli maioris duplus ra- 
dijD A circuliminoris.Quod igitur pernumeros no- 
fci debet , eft primo , fe&orem D I A fimilem eiTe fe- 
dtori G A B. Secundo , inueftigandum eft an chord^e 
A I , I L , &c. arquales fint linese A C : atque adeo , an 
AB dupla fit figillatim chordarum illarum, ficut &c 
dupla eft re&ae C A. Vtrumquc fic innotefcet diuifo 
arcu AI bifariam in P ,ducatur D P : quce & bifariam 
& ad angulos re&os chordam A I fccabit : entque R A 
fmm arcusP A,fiueanguli P D A. lam quoniam arcus 
AO pofitus eft <J8° 49' 55" 20'" ; crit arcus AIL 
iii° 10' 4 40"' qui habetur dempto AOex femi- 
circuloL AO 180 0 . Arcus ergo A P ,qui femiflis eft 
arcusAI,eiiti7 0 ,4 7 ', 31", 10"' cuiusfinus eft AR 
partium 4.66 1629. Sed huius finus dupla eft retta 
A Cjfiuefinus arcus AO 68° 49' 55 " 20". Ha:c cnim 
a partium eft 9315 W\ Ergo linea: A C , jequalis eft 
chorda Al,atque adeo chordx reliqua; IL, L H,H B: 
quarum fingularum dupla erit reda AB,& earum- 
dem, poteftate eritipfametquadrupla. Habemus i<>i- 
turre&ilineum pentagonum AILHB A, cuius ma- 
ius latus A B cft potentia quadruplus fincrulorum mi- 
norum laterum.Quod vcro fcdor G A B fimilis fit fe- 
<3on D A I , & rcliquis tribus infequentibus,fic often- 

ditur 



vigvkm crcucm, 

Figttra T>ecima. 



45 









D 1] 


c 


O / 
1 



ditur. Triangula D R A , G C A habcnt angulos R &c 
C. ^Equales , nempe redlos ; & duo latera A R , A D 
&AC,AG proportionalia : duplum fiquidem eft Ia- 
tus A G Jateris AD; & latus A C lateris AR : cum 
AG pofita fit sequalis diametro L O s & AI ( cuius 
AReft femiflis ) sequalis fit oftcnfa redfoe A C. Reli- 
quorum vero angulorum vterque AD R 3 A G C re- 
6to minor eft. Ergo duo illa triangula A D R , A G C 
funt sequiangula. Ergo & eorum dupla A D I , A G B Fig.io. 
aequiangula erunt. Se&ores ergo D I A & G A B fimi- 
lcs funt : Qjiare &c fegmentalineis A B , A I , I L,&c. 
abfciffa funilia erunr. Et ita fe habebit fegmentum 
A B ad fegmentum Als vt circulus maior ad mino- 
rem. Sed illeefthuiusquadruplus. Ergo Scfegmen- 
tumAB,erit fegmenti Alquadruplum atque adeo 

F 5 sequale 
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4 6 *P ARS 1. 

«quale quatuor illis fegmentis A 1 , 1 L , &c. Addatur 
vtriquehuic quantitaticequale fpatium mixtum, arcu 
A B & reftis A I , I L ,L H , H B comprehcnfum : fiet 
Lunula ALB squalis redilineo pentagono AILHB. 
Refte igitur per numeros delineatum eft rectilineum 
pentagonum Menifco aequale.Quod erat faciendum. 

M o N i t v M. 

Poflent eius generis plures LunuU reftilineis ft>atqs& 
ex parte regulartbus aquales tentando inuefitgari per nu- 
meros : cum id Geometrica ratio nulla haSlenus praslare 
potuerit. Sedviamadiliadaftquendum pr&cedente exem- 
flo , cui reliqua omnia perfimilta nonpofjunt non ejje , ape- 
ruijje (ujficiat. Subiungam impofierum alias altquot com- 
pofttiones figurarum qux ambitu clauduntur tnagis irregu- 
lari •■> qiuque curuis confiant , <~ue l parttm curuis , partim 
reclts iineu : nulJastamen adducam s in qutbus ahquid fin- 
gulare , ^vel ratione materttc , <~oe l demonfirattonis , ob- 
Jeruare non liceat. Hinc ordior. 

PROP. XXVII. PROBL. 

Triangulo cuicunquc re&angulo duos fi- 
mul Mcnifcos sequales confticuere. 

Conflruttio. 

'• Sit triangulum A C B : cuius angulus C re&us po- 
natur. Super bafi A B , fcmicirculus A CB defcriba- 
tur: qui neccflario per angulum rectum C abirurus 
cft. Defcribanturctiam fupcr latera C A , C Bfemi- 

circuli 



FlGfR& CYCLICM. 

Fighra Vndecima. 
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circuli CD A , CGB : horum peripheriz vna cum 
arcubusprioriscirculifuperbafim defcripti duos Me- 
nifcos efFormabunt CDAEC, CGBFC : quos (I- 
mul fumptos , arquales efle dico trianeulo redtan- 
guloACB. & 

Demonflratlo. 

In triangulo reclangulo A C B , Quadratum fuper 
bafi A B , a^uale eft Quadratis fuper lateribus C A, 
CB. Scd circuli & fcmicirculi itafe habent, vt dia- 
metrorum Quadrata. Ergo femicirculus A C B duo- 
bus fcmicirculis C D A , C G B eft *qualis. Demptis 
ergo fegmentis communibus C E A , C F B remanet 
triangulum ACB arquale duobus Menifcis CDAE, 
C G B F. Quare triangulo reclangulo duos Meni- 
fcos aequales conftituimus. Qupd eratfaciendum. 

S C H O I I V M. 

Si triangulum retfangulum ABC foret Ifofceles : diu 
LunuU, aquales inter fe forent, nec ab Hippocrattca dtfcre- 
parent , fmguUfauefpatium aquale recltlmeum m triangulo 
ACB ajfignaripoffet. guandtu -vero huiufmodi triangulum 

ABC 
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48 T A R S I. 

A CB fcalenum proponetur : non leuiori opera fingulis Lu- 
nulis fpatium aquale abfcindi potefl ex triangulo , quam 
circultts in Quadratum conuerti. 

Conilat porro omne reffilineum in duas huius generis 
Lunulas conuerti pojje : fi nimirum prius conuertatur tn 
triangulum quodcunque reSlangulum : cui deinde dux Lu- 
nuLe tequales reperiantur. ConsJat etiam duabus hmufrnodi 
Lunults alias binas & binat aquales numero infnitas ex- 
hiberi pojfe : non fecus ac trtangulo reSiangulo , triangula 
recJangula aqualia numero infinita promptum efi exhtberi. 
Conslat etiam Menifcos huiufmodt augeri , minuiue pojje in 
data quauis ratione : fi triangulum ACB m eademrati»- 
ne augcatur, a>el minuatur. 

PROP. XXVIII. THEOR. 

Siduo circuli,quorum vnus alterius fit du- 
plus , fefe tetigerint interius : &C minoris Qua- 
drans cummaioiis parte o&auajinea recla iun- 
gatur-.fiettriangulum mixtum duobus arcu- 
bus &C recla linea illa circumfcriptum , aequale 
triangulo redangulo Ifofceli fuper eadem re- 
&a linea tanquam bafe conftru&o. 

EXPOSITIO. 

Duochculi AB, AC,quorumillefithuiusdu. 

plus , f c £c in A tangant intcrius. Sit verbo arcus A B 
totius periphcrix pars otfaua & arcus AC , Qua- 
drans : quos arcus iungat rcfta linea B C i ifuper 

qua 



CTCLlCJE. 

Figura Dnodecima. 



4? 




qua tanquam bafe conftruatur triangulum Ifofceles 
reftangulum BDC. Dico triangulum hoc aequale 
efle triangulo mixto ABC, arcubus A B , A C St re- 
cta B C comprehenfo. 

Praparatio. 

Circulorum centra E,& F rectalinea iunganturjqusc 
neceflario in conra&um A cadet. Ducantur etiam 
circulorumradijEC,FB. Ducatur denique chorda 
AC. Certum eftprimdradium CE reclnm e/Te ad 
radium A E j infiftit enim angulus A E C ad centrum 
arcui A C j qui ex hypothefi eft circuli Quadrans. 
Certum eft fecundo chordam AC aequalem e(Te ra- 
dio F B. Cum enim circulus A B fit ex hypothefi du- 
plus circuli A C • ficautem circulus radio A C defcri- 
ptus , duplus eiufdem circuli A C , eo quod circuli per 

G i. lib.:.' 
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jo rp A R S J. 

i. z. lib.ii. finc incer fe vt Quadrara diametrorum , aut 
etiam femidiametrorum ; & Quadracum A C fit du- 
plum Quadrati E A vel E C , cum fit vtrique fimui 
axjuale:) nonpoterunc non effe asquales re<5be A C, 
FB. Hincccrtumfittertid asquales efle inter fe tum 
D A , D F j tum D B , D C. Nam angulus C A E fe- 
mirectus , eft xqualis femireclo angulo A F B : hic 
enim ad centrum infiftit arcui AB,qui ex fuppofi- 
tione eft pars o&auatotiuscirculi fui.Ergo in triangu- 
lo ADF duo latera D A ,DF , funt aequafia : quibus 
ablatis ex ajqualibus Iineis A C , F B , a:quales rema- 
nere neceife eft duas DB,D C. Hinc conftat quarto 
angulum BDC re&um efTe. In triangulo enim 
A D F , cum duo latera D A , D F a:qualia oftenfa fi nr, 
& oftenfi arquales anguli A &F, fcilicet femirc&ij 
non poteft nonclTe re&us angulus A D F atque adeo 
eiad verticcm BD C. Et quia , quinto aequales func 
anguli DB C , D CB ob «qualia latera D B , D C. 
Erit vterque femireclius j & propterea linea C B linea; 
AE parallela, ob atquales alternos angulos ACB, 
CAE.Eft ergo BC ficut AEperpendicularis ad EC.At- 
que adeo B C circulum in C tangit. Ha:c omniacum 
ita habeant propofitum fit colligetur. 

Demonjlratio. 

Circulus AB duplus eft circuli AC ex fuppofi- 
tione. Ergo illius quarta pars dupla eft quartauxutis, 
lftms , fedoris nimirum AEC. Ergo illius oclaua 
pars qu* eft le&or AFB , feftori A E C , eft ccqua- 

lis. 




FIGVR& CTCLICjE. 

Fignra Duodecima. 




lis. Sed duo triangula AD t F , A E C funt a?qualia 
propter bafes , AC, AF , 6c angulos fuper eifdem 
aequales. Ergo illis ex fe&oribus sequalibus, detraftis, 
remanebit fegmentum ACabfcaTum linea AC, 
ajquale femifegmento A D B , arcu A B & re<5tis D A, 
D B comprehenfo. Dematur fpatium A D I arcu A I: 
& rectis D A , D 1 contentum , quod eft commune, 
remanebit triangulum mixtum DIC «quale trian- 
gulo mixto A B I. Addatur communc triangulum 
mixtum B I C. Fiet triangulum B D C , quod often- 
fum eft rectangulum & Ifofceles,xquale triangulo 
mixto B A C eandem bafim BC cum triangulo BDC 
habenti. Qua: quidem bafis B C oftcnfa eft tangere 
in C circulum A C , atque adeo totam extra illum ca- 
dere , totumque arcum A C aflumere , vt triangulum 
mixtum A B C conftituatur. Si igitur duo circuli, &c. 
Quod erat demonftrandum 



G % 



S CHO 



N 
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T AR S I. 



Fkura DecimAtmia. 

o 




S C H O L I V M. 

f?£.i3' Eadem faSia fuppofttione circulorum ATS , AC fefe 
tangentium m A: quorum iUe fit duplm iH\m : fi qudibet 
chorda A C ducatur , qu& fegmentum A C minoris circuli 
abfcindat y minus Quadrante circuli : & ad eam ex centro 
F circuli AB ducatur perpendiculam FD occurrens in B. 
arcui A B. Ad quod punftum B y ex C linea ducatur : fiet 
triangulumreSiangulum CDT5 fcalemm aquale triangulo 
mixto A BC > eadem bafe BC^ arcubw A T$ , AC com- 
prehenfo. 

Viam linea A C abfcindit duo fegmento AT5L > AIC 
fimilia ex circulis fe tangcntihu. Sed fegmenta fimilia per 
i^.huius. Itafuntinter fe rvttirculi^uorum funt fegmen- 
ta. Ergo fegmentum A*~BL duplum efl fegmenti AIC. 
Ergo femifegmentum AT$D y «quale efl fegmento A I C. 
rDematur commune triangulum mixtum A ID : remanebit 

triangulurn 
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FI GfRAz CTCLICAL. 53 
triangulum mixtum A^BI «quale triangulo mixto IC~D. 
Et addito triangulo mixto %IC,fiet triangulum reclan- 
gulum TST) C xquale triangulo mixto ^ATSC-. dixiverh 
cbordam <tA C fubtendere debere arcum nAC vel »AL 
Quadrante circuli minorem : quia in tali ca(u Imea "B C 
tungens arcuum extrema funtta 3&C, tota extra arcum 
eAIC cadit,nec n>Hampartem fegmenti *AIC abfandit: 
quod necejfarium efi ad duo triangula prtfata , aqualia con~ 
ftituenda. Atverbfi chorda AC fegmenta circulorum ab. 
fcinderet Quadrante maiora rlinea illa B C fubiret fegmen- 
tum AIC , nec <z/nicum triangulum mixtum conflitue- 
retur aquale triangulo reclangulo B D C. 

PROP. XXIX. PP.OBL. 

Circa datum circulum D G E orbcm,feu Ar- 
millam componere «qualem dato circulo A. 
Ec quando circulus A minor fueric circulo 
D GE,etiam intra ipfum,orbem ftatuere eidem 
circulo A asqualem. 

ConfiruEtio. 

Ducatur E Q ad diametrum D E circulidati , per- mg.%\. 
pendicularis , &£qualis diametro B C circuli alterius 
dati A , & iungatur re&a D Q. Qua bifariam diuifa, 
fumaturF IvelFP asqualis femim" illius : tum centro 
F per I defcribatur circulus I S P. Dico orbem inter 
peripherias ISP , DGE conclufum , sequalem eife 
circulo A. 

G * Demon 
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T A R S 1. 

Figura Decimaquarta, 




Demonftratio. 

In triangulo redangulo DEQ, bafis D Q poteft 
duolateraED,EQ. Circulus ergo circa D Q^hoc 
e ft , I P , ei aequalem j asqualis eft duobus circulis circa 
E D , & circa E Q , hoc eft , duobus circulis D G E , & 
A. Ergo exccffus circuli I S P fupra circulum D G E, 
qui exceflus eft orbis circumpofitus circulo D GE, 
cft awualis circulo A dato. Quod erat faciendum. 

Quod fi orbis intra circulum D G E ftatuendus 
proponatur a-qualis circulo A , qui minor fit quam 
D G h : ita abloluctur. 

Confim 



1 
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TIGVRJE CTCLICM. 5J 

Qonflruttio & Demonftrdtw. 

Applicetur E G aequalis diametro B C, circuli A in 
circulo D G E : tum iungatur D G:quae ftatuacur dia- 
meter circuli LT O centro F defcripti. Dico orbem 
mcer periphcriasD G E, & LT O incerceptum,xqua- 
lem eftc circulo A nam proptertriangulum D G E re- 
&angulum,circulus circabafim D E defcripcns.sequa- 
Iis eft duobus circulis circalacera GD.GE defcripcis. 
Cum ergo circulus LTO fit arqualis ei,qui circa D G 
defcriberetur : eritorbis peripheriis D G E,LTO con- 
tentus,arqualis circulo circa G E defcribendo , hoc 
ert , circulo A dato : cuius diametro B C, ceqiialis eft 
per conftrudtionem re<5ta E G.Ergo hoc etiam in cafu 
Problemafolutum eft. 

SCHOLIVM. 

S i loco rvtriufque illitu orbis tam circumflripti quam in- s 
flripti , Lunulam ejformare placeat circulo dato A aqua- 
lem:facile idabfoluetur. Sieadem arteinuentis diametris 
D QjDG circuli defcribantur eccentrici tangentes datum 
circulum D G Ein punfio D. % 

PROP. XXX, PROBL. « 

Dato cuiuis polygono regulari asqualem 
mixtam figuram , cuius duo latera fint duo ar- 
cus fefe tangentes , componere. 



Confim 
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j DatTtm fit hexagonum regulare,verbi gratia,quod 
' 5# fcilicetcirculo infcribatur regukriter :cuius centrum, 
A, & femidiameter A B reperiatur linea, qua; fextu- 
plum poflit femidiametri A B (illam fcilicet potentia 
totiefcontineat, quotlateribus conftat datum poly- 
gonum ) huic auteni xqualis fit recta H T, quo radio 
circulus defcribatur NOT. Reperiatur deinde linea 
potentia quintupla radij AB •> cui fitxqualis recta L T; 
facto autem centro L circulus perT defcribatur : qui 
prioremin ipfo pun&o T tanget Sc Menifcum per 

contra 
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F IG VRJE CTCLICJE. 57 
conta&um fimul conftituent , aequalem neceffario 
circulo A B C. Cum enim circulus N O T fit fcxtu- 
plus circuli ABC, & circulus minor centro L defcri- 
ptus eiufdcm fit quintuplus per conftru&ionem : erit 
Menifcusa:qualis ipfi circulo ABC. Fiat angulus 
N H O sequalis angulo B A C , & ducatur redtaN O. 
Dico fi ex Menifco dematur (egmentum N K O , re * 
liquum eiufdcm Menifci arcu NTO, peripheria cir- 
culi minoris &: re&a NO comprehenfum , arquale 
effe dato polygono regulari , cuius centrum eft A. 

Demonftratio. 

Cum fe&orum BAC 3 NHO anguli A & H 
ad centrum fadli fintsequalesrerunt & ipfi feftores^Sc 
abfcifTa fegmenta BC,NKO fimilia. Sed fegmen- 
ta fimilia ica funt intcr fe , vtipfi circuli per 11. prop. 
Huius. Ergo fegmentum NKO fextuplum eft fe- 
gmcntiB C. Hoceft,asquale eftfegmentis fexaequa- 
libus, quorum chordae hexagonum circulo ABC 
infcribunt. Si igiturfegmentumN K O ex Menifco. 
Et fegmenta fex fegmento B C xqualia ex circulo 
demancur; reliqua , nempe mixtam (iguram 'przfa~ 
tam i & hexagonum regulare ^qualiaeffe neceffe eft. 
Dato ergocuifcfs Polygono regulari sequalem mixtam 
figuram compofuimus, Quodfaciendum erat. 

CoROLLARIVM. 

Cum Lwula duabtis peripherijs fefe in T tangeniibm Kg. 
wterccpta aqualu Jitper conftruffionem circulo A B C: sit- 

H QUC 



5» 



*P A R S 1. 

Figura Decimaquinia. 




que fars fexta circuli NOT. Cuius etiam fexta pars eft fe- 
&or HNOe(l enim fimdis fafius feSlori ABC. Ent hic fe- 
clorH NOtam circulo ABC quam LunuU aqualts.Si igi- 
tur dematur mixtum ^uadrdaterum N QJCO commune: 
remanebtt triangulum mixtum H <QjC{quod quidem dtci 
fecior non debet , cum rett<z H H X a centro L arcus 
^JCnon prodeant ) atquale duobuj reliquis comibus aqua- 
libus ^JgT , OXT. LunuU:eiufque (ettow dtmidia pars 
l H J^, z$ IH Xaquahs Lunularum alterutri. 

SCHOLIVM. 

Contingerepotefl in huw LunuU conttrutfione : *vt re- 

8* 
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Co T A R S I. 

drans. Dico igitur Quadrilaterum contentum Qua- 
drante I M K/emiperipheriis I H A > K L D & Qua- 
drante A D , a:quale effe dato circulo A B C D. 
Demonflratio. 
Radius E I circuli I M K triplus efl: radij E A circuli 
A B C D ex conftru&ione, Et quiafigura: fimiles funt 
in duplicataratione fuorum laterumhomologorum: 
erit Quadrans maiorE I M K noncuplus Quadrantis 
minoris E A D. Hoc eft , sequalis crit bis circulo 
ABCD &practerea Quadranti E A D. Demanrur 
ergo duo femicirculi I H A , DLK. Et Quadrans 
E A D ex illo maiore Quadrante E I M K, remanebit 
Quadrangulum cyclicum prcefatum sequale datocir- 
culo A B C D. Quodpracftandumerat. 

SCHOLIVM. 

Hic demum obferuatione dignum occurrit. Jguodfi cir- 
culo AB C D Enneagonum regulare infribt? etur : ^ in 
JQuadrante IMK /egmentum N M P abfctnderetur reEia, 
N P , qu& latus Enneagoni circulo IMK infribendi foret: 
rcliquum fpatium pr&fati quadranguli cyclici efjet aquale 
Enneagono intracirculum ABCD mfcripto.V^am fe?Ynen- 
tum NMP nuncuplum foret fingulorum fegmentorum 
fimiltum, circuli ABCD. Hoc eft^illis omnibus fimul foret 
aquale. Eo ergo dempto ex cyclico JQuadrangulo ; reliquu?n 
fpatium ncceffe eft aquale effe Enneagono circuli ABCD. 

P ROP. XXXII. PROBL 

Dato circulo Quadrangulum cyclicum a-quale 
rurfus exhiberc. 

ConSlru 
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Figura Deeimafep^ma. 
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E y/A R I 



Conftruttio. 

Efto circulus datus CDA, cuius centrum E : in j?^, I7 , 
quo arcus ftatuatur D E A Graduum 60 , ita vt arcus 
DAfit totius circuli fextans. Producantur autem ra- 
dij E A , E D , itavt vterque produ&us, ille vfque ad I; 
hic vero vfque ad K , bis contineat diametrum circuli 
dati C D A : cui (Int propterea ^quales tam E S , S K 
quam E R 5 R I. Tum centro E pcr S & R arcus dcfcri- 
batur, eique concentricus a!ter KML Denique cir- 
ca diametros S K , RI fcmicirculi delineentur \ qui 
arcus SR , KMI tangent : eorumque peripherix 
vna cum illis Quadrilaterum Cyclicum component 
KLSRHIK. Quod affero circulo CDA efTe 
xquale. 

Demonftratio* 
RadiusEK arcus K ML quater continet radium 

H 3 ED 



I * * 



, ■ •■ I - ..4- 
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62. T A R S I. 

ED circuli CDA. E<go cum circuli rationem ha- 
beant duplicatam radiorum ; circulus K M I fedecics 
continebit circulum CDA. Illiufque fextans EKI, 
huius fcxtantem ED A etiam fedecies complecletur. 
At fextans E S R , cuius radius E S duplus eft ex con- 
ftru&ione radij E D , fextantis E D A ; ipfum fextan- 
tem ED A quater continebit ob radiorum duplica- 
tamrationem. Reliquum igitur mixtum Quadrila. 
terum KSRI duodecies comple&itur fextantem 
EDA. At duo femicirculi KLS, IHR , eundem 
fexies continent. Ergo reliquum Quadrilaterum cy- 
clicum ,ipfum etiam fexies continebit 1 hoceft , toti 
circulo C D A jcquale erit, Exhibuimus igitur Qua- 
drangulum cyclicum a:qualedato circulo. Quod erat 
faciendum. 

S C H O L I V M. 

Fig. j 7. Voffunt ergo duo hutufmodt Quadrangula cydica diuer- 
fa , duob/uprxccdentibtts modis tnuenta, atqualta fieri inter 
fixfi ntmirum duo datt circuli , quibus debent aqualta inue- 
mn Quadrangula , <equales ipfi fint inter fe. lmo alta 
alta alijs modu defimrt pojjent aqualta tum inter fe , tum 
datts ctrculis : qu<e projequi pluribtu opem preiium non 
fuertt. 

Quodficirculo CD A polygonum regulare fedecim Ute- 
rum tnfcrtbatur ;fpattum ct «quale defignari poffet tn 3«a- 
drangulo cycltco , ducla cborda N P , qu<cfit /attts pohtoni 
fideamlaterum arculoKMl tnfcrtbendi. Eflentmfeten- 
tum N P<cquale fcgtnentis omntbtu ftmtd fumptult* k 
fidutnt chordts VAygont ctrculo CDA tnfirlptt^ndutur. 

PROP 
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VIOVKJS CTCLICjE. 
PROP. XXXIII. THEOR 



«3 



Sifuperlatere A B,triangulia:quilateri A B C 
femicirculus ATB defcribatur : defcribatur 
autem centro C , radio C D,( qui eft perpendi- 
cularisadlatus A B ) arcus I D K. Dico figuram 
femiperipheria A TB, &arcu I D K.rediTque 
lineolis A I, B K contentam *qualem efle trian- 
gulo sequilatero. 

Figura DecimaoHaua. 




Demonftratio. 

Cum circulus radij CD . triplus fit circuli ,radij Fig.it. 
D A. fEftenim CD potentia triplus ad A D radium) 
critctiamfcmicirculus radij CD tripius femicirculi 
ATB radij AD.Sed femicirculus ille eft etiam triplus 
fe&oris CIK ( fiquidem tres fe&ores fectori CIK 

cequales 
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64 T A R S I. 

a-qdales in femicirculo illo continentur ) ergo fe£tor 

CIKxqualis eft femicirculo ATB. Addantur vtri- 

que duo mixta triangula D A I , D B K : fiet triangu- 

lum C AB a^quale prafato fpatio mixto IATBKI 

Quare. Si fuper iatere A B , &c. Quod erat demon- . 

ftrandum. 

P R O P. XXXIV. THEOR. 

Si in fchemate propofitionis antecedentis 
LuniilaHippocraticadefcribatur intra femicir- 
culum ATB, du£to eius arcuincerno ALB: 
quadrangulum mixtum , arcubus A L B, 1 D K; 
& rectis lineis A I , B K comprehenfum,in fpa- 
tium redilineum conuertere licebit. 

Demonfiratio. 
3 Arcus A L B interior delineatur fumpta D G in re- 
£taDC perpendiculari ad diamecrum AB. Semicir- 
culiin eius centro D;qua:fit xqualis radio DA vel 
D B ; & ex centro G defcripto arcu A L B per A 6c B. 
Vt in fuperioribus fcepius eft inculcatum , oftenfum- 
que triangulum A G B aquale e(Te Lunulx Hippo- 
craticae AT B L A. Siigiturex mixto fpatio propofi- 
tionis antccedciuis AT B K D I A dematur Lunula 
A TB L A s & ex triangulo aquilatero A C B , quod 
illifpatio mixtoeft arquale per Prop. antecedentem, 
dematur triangulum A G B. Remanebit quadrilate- 
rum mixtum ALBKDI A xqualeduobus triangulis 
funul G A C,GBC.Quaie licetfpatium illudmixtum 
in re&ilincumconucrtcrc. Quod eratprobandum. 

PROP. 



VIGVRJE CTCLICJE. 6$ 
PROP. XXXV. THEOR. 

In repetitafiguraPropofitionis antecedentis 
fi fumatur iinea GH aequalis line*GC ; &a 
pundis E & F, in quibus C A , CB bifariam 
diuiduntur , deftinentur ad H lineae E H, F H: 
fiet Trapezium EHFC aequale duobus fimui 
triangulis G A C, G B C. 

Figura Decimanona. 



T 




C 



Demonftratio. 

Iungantur G E , G F. Duo triangula A G E, E G C Fig- 
propter bafes atquales E A , E C ; asqualia funt: duo 
item-triangula G E C , G E H a?qualia funt, cum eo- 
rum bafes G C , G H fint ex fuppofitione atquales. 
Ergo a:qualia funt inter fe duo triangula EAG,EHG. 
Quibus fiaddatur communetriangulum EGC : fient 

I duo 



rp A R S I. 

duo triangula A G C,EHC aequalia. Pari modo often- 
dentur triangula duo BGC,FHC arqualia. Totum 
ergoTrapezium EHF Caequale eft duobus triangu- 
lis fimul GAC^GBC. Quod erac probandum. 

COROLLARIVM. 

Cum ergo mixtum J?hadrdaterum arcubusA L B, IDK 
($T refifiiAIyB Kcomprehenfum y fit*qualeoflenfum duo- 
bns trian^ults G AC>GBC\ JEquale etiam erit Trapezjo 
EHFCillis trianguUs aquali. 

PROP. XXXVI. THEOR. 

In eadem figura fi ex pundtoCtanquamcentro 
duo arcus defcribantur, alter quidem per A & B, 
nempe ANB; alter vero perE & F , dico Lunulam 
arcu A L B ex centro G defcripto,&: arcu A N B con- 
tentam,xqualem efle triangulo mixtoH E F , quod 
fcilicct redtis H E , H F & arcu E F continetur. 

Demonftratio. 

, Scdtores tres C A N B , C I D K>C E F eodem cen- 
troC defcripti , fimiles funt> atqueadeoperProp.u. 
huius eandem inter fc rationem obferuant , quam cir- 
culi, ad quos pertinent. Cum igitur radius C A du- 
plus fit radij C E: erit fcdtor C A B fe&oris CEF qua- 
druplus obrationemradiorum C A, C E duplicacam. 
Scdtor vcro CID K, ciufdcm fe&oris C E F triplus 
eft. Nam radius C D criplum poteft linex D A , cui 
«qualiscftradiusCE. Eftcrgo fedtor CEFexccflus 

fedtoris 



CTCLlCm. 6 7 
fe&oris C A B fupra feclorem C I K : atque adeo 
ajquahs mixto Quadrilatero ANBKDI A.Quo duo 
illi fe&ores differunt. Cum ergo Trapezium E H F C 
a:quale oftenfum fitmixtoQuadrilatero ALBKDIA, 
fi ex eo dematur Quadtilaterum' ANBKDIAi& 
ex Trapezio fe&or CEF.RemanebuntLunuIa ALBN 
& triangulum mixtum H E F aiqualia. Quare fi ex 
pundto C tanquam, &c, Quod erat dcmonftrandum. 

Figura Vtgefima. 



A-fy ~\ 










c 



M O N I T V Mt 

Vt totihuic exercitationiprabuit occafionem tUa Hippo- F$g.i 
cratis Lunula : ita eadem alias (jjjr alias rationes curuiltnea 
in re&dineaconuertendi quam plurimas aperuit: quasom- 
nesprofequi longxoris foret opeu >nec operaforet fortafse 
pretium. Vna tamen , qu& nec inelegans nec imucunda futu- 
ra efi , omitti non debet : qu<z circa polygona regularta , hoc 

I * *fl> 
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ejly aqualtbm & angults & lateribus conftantia & circulo 
yel infcribi uelcircumfcribi pojjunt , njerjatur. Sicut enim, 
fi circa ^uadrati ABCD fingula latera femicinuli dtfcri- 
bantur j ^ ex Jguadrati centro E defcribatur drculm per 
eius angulos tranfiens efformantur quatuor LunuU > qut 
fimul Jshtadrato ipfi funt aquales , <vt conHat ex tunuU 
Htppocratts ConftruSitone. Stcut >inquam >arca Jguadra- 
tumpolygonorum regulariumnobiltffimam figuram Jucita 
habent. Ita fortajje aliquid (tmtle occurret :fiarcalatera 
aliorum polygonorum fimicircult dehneentur ex eorum 
folygonorum centro circulus fiat,qui tqualts fitommbtis 
Jemiarcultspolygono circumpofitts fftue perangulos polygoni 
tranfeatfiuenon : quodexconftruttione conHabit quam xn 
fingults trademus.Aggredtarnur ergo regularium figurarum 
primam, triangulum fctlicet xqudaterum : quod buiufmodi 
conftruSiionem refpuere demonftro fequenti Propofitione 
eiufque Corollarto. 

PROP. XXXVII. THEOR. 
Si circa lacera aequUateri trianguli A B C fe- 
micirculitres defcribantundefcribacur autem 
circulus per tres eius angulos tranfiensexeiuf- 
dem centro E. Erit hic circuJus tnbus femicir^ 
culisminor. 

JDewonfiratio. 

fig.u. Iungmtur centra E&F circulorum ABC & 
A G B linea ttC& E F. Rxc cum bifariam in F diui- 
dacrcftam A Bjubtcndcntcm arcum AIB pcrcuius 
ccntrumEtran(u:crkad ipfam AB perpcndiculam. 

Duo 



VIGV%& CTCLICJE. S9 

VFigura Vigefimafrima. 




Duoigitur triangula A DB, AFEfunt jequiangula: 
habent enim angulum Acommunem , & angulosF 
& D rectos atque adeo aequales ; ;equales ergo & re- 
liquos A BD,AE F.Eft ergo A E radiuscirculi ABC, 
ad A Fradium femicirculi A GB :vt ABad A D. Sed 
AB eftad A D potentia , fefquitertia, vt in fuperiori- 
buspatuit. Ergo & A Epotentia eft fefquitertia Iinca; 
AF : circulus ergo ABCeft fefquitertius circuli AGB 
integri. Pofito ergo circulo ABC 8, circulus A G B 
integer eft 6 j at veroipfe femicirculus AGB erit 3: 
cui fi reliqui duo femicircu Ji AL C,BOC addantur: 
tres fimul femicirculi crunt 9. Maiores ergo funt rrcs 
fimulfemicirculiilIi,quamtotuscircuIus A B C.Cum 
habeat ad femicirculos rationem quam 8.habet ad 9. 
Quare. Si circa latera,&c. Quod erat probandum. 

Confrmatio. 

Linea qua: fefquialterum poteffcradij F A, eftra- Eg.u. 
dius circuli a:qualis tribus femicirculis , tribus trian- 

I 3 guli 
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7 o T A R S I. . 

guli lateribus, infiftentibus.Tres enim illi femicirculi 
ad duosfemicirculos,hoceft,ad circulum vnum in- 
tegrum rationem habent fefquialteram , vt patet ; ad 
quem,eandem rationem fefquialteram habet ctiam 
circulus ille,cuius radius fefquialterum poteft radij 
F A.Sed radij eiufdem F AradiusE Acirculitriangulo 
circumfcripti, fefquitertium tantum poteft , vtpaulo 
ante ftabilitum eft. Ergo radius E A minor eft quam 
radius ille ,qui eft potentia fefquialter radij F A; & 
qui circulum tribus illis femicirculis asqualem defcri-7 
bit.Duarum liquidemlinearum illamaioreft, quazad 
eandem lineam F A maiorem rationem habet. Quis 
ver6 ambigatrationem fefquialteram fefquitertia ma- 
iorem effe. Quarerurfus fi circalatera, &c. Quod erat 
confirmandum. 

COROLLARIVM. 

Hincfequitur quod fupra prxmonuh nimirum nonpojfe 
circulum defcribi ^vel circa triangulum xqmlaterum , qualti 
epABC ,rvel alium intra hunc tpfum arculum , qui fit 
aqualis trtbus Jemtctrculis , qui fupertribus lateribus trian- 
guU ertguntur. Oslenfus fiquidem eflradius y quo circulus illis 
aqualis dejcrtberetur , maior radio E A. Ergo circulus tfle 
ambiret <& iyfum ctrculum ABC\ ®* triangulum circa 
quod defcnptus eflupforumque femicirculorum arcus in~ 
terpcaret. 

S C H O L I V M. 

f ig.ii. Cum oslendcrim radium circuli <cqualis trtbus femicircti- 
lir,quilateitbuj trtangult ABC incumbunt , efje fotentui 

fefquialte 
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Figura Vtgcfimaprima. 



7 l 




fefquialterum radij F A : u facile inuenietur : efi enim, *vt 
Elementa docent , medta linea proportionalis inter Imeam 
F A,tf lineam compofitum exFA & eius femijje s quam 
etiam hoc modo definiemus. Reperiatur linea ad quam ra- 
dim FAfit potentid duplus : tum alia linea inquiratur^qua 
adhanc proxime inuentam /it potentid , tripla b<ec enim erit 
potentid, radij FAfifquialtera , rut patet attenientu Porro 
cum oslenfumfit inter demonfirandum hanc propofitionem, 
tres femicirculos circatriangulum, adcirculum AB Cratio- 
nemhabere, quam^.habet ad Sfi ' circulus inuentatur,cuius 
circulus A B Cfit ocluplus,fiue quifitpars oclaua (fit inuen- 
tus perElementa,huiufmodi circulus R ) eritcirculus ABC 
cum hoccirculo R, xqualu tribus prxfatufemicirculu.Qua- 
re ftauferanturtria fegmentacommunia <z>trique iUi <equa- 
h quantitati : remanebit triangulum aquilaterum ABC 
fimul cum circulo R aquale tribus fimul Lunults: quarum 
cornua tribus angulis trianguli infiHunt. Atque h*c fatis de 
prima regulartfigura. De ficunda rvero , qu<e guadratum 
efi , tam m monito pr<ecedenti alibi fifus aclum eft. 

Aggredia 



V 




T A R S 1. - 
A^^rediamur Pentagonum &■ reliqua deinceps Polygoria 
regularia : ad qu<s omma fequens Tbeorema maxime necef 
fanum efi. 

PROP. XXXVIII. THEOR. 

Si circulo Pentagonum , aliaque Pentago- 
num numerolaterumfuperantia Polygonare- 
gularia infcribantur : femicirculi fuper om- 
nibus Poiygoni lateribus defcripti , omnes li- 
mul fumpti , minores funt circulo illo , cui in- 
fcribuntur Polygona:6c quidem eo minores, 
quo plunbus lateribus conftabit Polygonum. 
E X P O S I TI O. 
Quia Polygonum quodlibet tot triangulis con- 
ftat s du&is acentrocirculi radiis ad omnes eius an- 
gulos;quot lateribus ipfumconftatj totidemque fiunt 
ie&orescirculiPolygonum infcribentis , azqualesin- 
ter (e.Satis fuerit,fi vnus aliquis femicirculus fuper vno 
latere Polygonidefcriptus , minor oftendatur fe&ore 
illo ; quemradij ad latus illud, fiue femicirculidiame- 
trum,du&icomprehendunr. Hinccnim euidens eft 
omnes femicirculosomnibus fc6loribus,hoceft,toto 
circulo infcribente minores eflc. 
t.u In circulo igitur A F B P,centro Ddefcriptofit AB 
Iatus Pentagoni & alius cuiufcumque Polygoni, Pen- 
tagonum numero latcrum fuperantis , verbi graria 
hexagoni : fuper quo femicirculus defcribatur AL B: 
& ducantur radij D A,D B. Dico igitur femicirculum 
A L B minorem efle feclorc D A FB. 

Prxparatio. 
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Figttra Figefimaficunda. 
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Pr&paratio. 

Defcribatur totus circulus ALB ducatur re&a DC 
futura perpendicularis ad A B,cum ipfam bifecet ; du- 
catur item C I ad radium D A perpendicularis. Duca- 
tur denique C E ad punctum E : in quo D A fecatur 
a circulo A L B : erit pun&um illud E inter A & D. In 
Pentagono csetcrifque Polygonis. Nam in omnibus 
angulus ADB eft neceflario minor redto.-iniiftit enim 
arcui A F B , qui minor eft circuli Quadrante ex fup- 
pofitione , quod fit vel quinta pars ,vel alia minor 
quinta totius circuli.Ergo anguli ADB femiflis ADC, 
minor eft angulo femirecto. Ergo in triangulo re- 
ctangulo A C D,angulus C A D maior eft femire&o; 
maior ergo quam angulus C D A : maius proinde eft 

K latus 
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74 T A R S 1. 

lacus C D , quam C A. Quare circulum radio C A 
defcriptum neccfle cft fecare rcclam CD, inter C & 
D : ergo & redam D A inter A & D fecturus eft , puri 
in E } ac perinde rectam D B in H. 

Demonftratio. 

Triangula duo D A B , C A E funt squiangula. 
Cum enim fint Ifofcelia: erit angulus C AE trian- 
guli C A E , atqualis angulo C E A eiufdem trianguli: 
atqueadeoCEA,&: DB A aequaleserunt. Ergo & 
reliqui anguli ACE , ADB horum triangulorum 
xquales erunt. Qui cum fint ad centra circulorum: 
fi>. ; i fimiles erunt fe&ores CAGE ,D AFB: fimiliaque 
proinde fegmenta AGE,AFB. Atque adeo erunt 
inter fe , vt circuliipfiinterfeperProp.il Jiuius. Cir- 
culusautem AFB adcirculum ALBK ita fehabec, 
vt re&a D A ad redam A I. Probatur. In triangulo 
rectangulo A C D dudta eft C I ab angulo recto C ad 
bafim D A perpendicularis. Ergo vt fe habet D A ad 
A C, ita eft A C ad A I. Ergo ita eft circulus radij D A 
ad circulum radij C A vtD A ad A I. Quod cum ita 
fit. Cum linea D A contineat A I bis ( eft enim AE 
eius dupla) & practerea particulam ED : etiam fegmen- 
tum AF B continebit fesmcntum A GE bis, hoc eft 
duofegmcnta AGE,BKH, & praetereaalicjiiidam- 
plius. Addaturtam fegmento A F B quam fcgmcntis 
AGE , BKH , mixtum fpatium ABHEA:eric 
cjuadrilatcrum mixtum arcubus A F B , EH ; &red:is 
A E , B H contentum maius fcmicirculo AGEHKB. 
Quid fi ad illud quadnlaterum mixtum addatur adh uc 

triangu 
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VIGVKJE CTCLIC^. 75 
triangulum mixtumEDH,vt fiat fe&orDAFB, 
auanto maior futurus eft;quam femicirculus AEH B 
fiue A L B. Atque haec eft prior Propofitionis pars. 

[Figura Vigefimafecmda. 




Pofterior vero quod fe&or futurus fit eo maior fe- 
micirculo ; quo plurafuerint Polygoni latera s euidens 
fiet affumptis eifdem figuris ad Pentagonum & hexa- 
gonum pertinentibus. Qux quiaambas eifdem Ca- 
ra&cribus infigniuturiVt facile deinceps diftingnatur: 
priorem ad Pentagonum fpe&atem notaX, pofterio- 
rem,quse ad hexagonu pertinet, nota Z,difcernemus. 
In vtraq-, porro figura producatur femidiameter A D, 
& copleatur femicirculus AFBP.Nunc ad rem.Often- 
fum eft proxime in vtroque fchemate X & Z , ita ef- 
fe femicirculum ABP ad femicirculum A E H B,vt eft 
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rc&a D A ad re&am A I (licet enim de circulis inte- 
Fig.n gris fadta tantum mentio fuerit : par tamen'^ft fcmi- 
circulorum ratio , qui funtfemifles terminorum ) vt 
irem eadem D A ad A I , ita effe fc&orem D A F B ad 
fe&orem C A G E. Ergo vt femicirculus A B P ad fe- 
lnicirculum AEHB: ica eft fcdlor D A F B ad fecto- 
rem C A G E. Etpermutando , vt femicirculus A B P 
ad fe&orem D AB;ita eft femicirculus AEHB ad 
fedlorem C A E.Ha&cnus vtrique figura communia 
tradita funt : deinceps vtrique propria exponentur. 

In figuraX Pentagoni tam femicirculus ABPfe- 
ctoris D A B : quam femicirculus A E H B fecioris 
C A E, cft duplus fefquialter , vt patet. Sumatur ergo 
in reftaAD ,parseius AO dupla fefquialtera ad re- 
ttam A I. Tunc quia ita eft fedor D A B ad fectorem 
C A E ; vt re£ta D A ad re&am A I : & vt fedtor CAE 
ad femicirculum AEHB: ita eft reda A I ad recftam 
A O. Ex ncquo ita erit D A ad A 0,vt fe&or D A B ad 
femicirculum AEH B.His ftabilitis,inquirendum eft 
anfe&orD A B , in figuraZhexagoni , ad fcmicircu- 
Ium fuum AEHB maiorem habeat, aut minorem 
rationem , quam redta D A ad rc&am A O. 

Quia igitur femicirculus A B P fe<5torem D A B: 
& femicirculus AEH B fe&orem C A E , ter contU 
net^fumatur re£ta AUpundto A vfque ad O , ter. 
Tunc i quia eft fc&or D A B ad feilorem C A E • vt 
rcdta D Aad re£tam A I : & vtfcftor C A Ead femi- 
ciiWlum AEH B ,ita cx conftruclione, reda A Iad 
A O. Erit cx cequo, fcftorD AB , ad femicircuium 

AEHB; 
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FIGFR^ CTCLIC^. 77 
AEHB:vtre£hD Aad AO. His in vtraquefigura 
declaracis: cum in vrraque fupponatur eadem Jinea 
D A ; inquirendum eft an bina: linex AO Cmt cequa- 
les; ancerteincequales. Propofitio noftra imrquales 
aiTcrit dum vult in figura Z hexagoni maiorem efte 
rationem fe&orjs D AB ad femicirculum AEHB, 
quamfe&oris D A B in figura X Pentagoni,ad femi- 
circulum AEHB.Necefle eft enim/i veraeft,Iineam 
A O in Pentagono maiorem cfle , quam lineam AO 
in hexagono. ■ Sic enirn reda D A vtrobique a^qualis 
minorem habebit rationem ad A O maiorem in Pen- 
tagono, quamad AO minorem inhexagcrno ; atque 
adeo & fe6tor D AB ad femicirculum AEHB in 
Pentagono, minorem habebit rationem quam in he- 
xagono : Quas rationes metiuntur binx & binx rc- 
&DA,AO. 

Quantitas ergoduarumre&arum AOinueftigan- 
da eft 3 vt xqualitas vel inaequalitas earum eluceat. 
Quodnon alia breuiore,nec vniuerfaliore ratione ab- 
foluetur : quam ope numerorum : licet enim in certis 
quibufdacafibus ratio fuppetat Geometrica,qua ina> 
qualitas hxc innotefcatiVix tame occurrat,qua^ Poly- 
gonis omnibus couenire poffit.Sic ergo habetcalculus. 

In triangulo re&angulo D C A figurae X Pentago- 
ni. Angulus CDAnotus cft , nimirum,G 36. Se- 
miflis fcilicet anguli A D B in centro Pentagoni , qui 
eft, G yi. Pofito ergo finu toto DA 1 00000. Erit 
C A 5 8779 . Harc media eft proportionalis inter D A 
& AI. Si igitur Quadratum xcdx C A 3454970841 

K 3 diui 
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diuidatur perDA iooooo fietAI 34549. Sumatur 
harc bis cum eiufdem femifle , fiet AO 8<s 373 ad A I 
duplafefquialtera. 
Ft i 11 At vero in triangulo reclangulo D C A figuras Z 
hexagoni,angulus CD Aeft, G. 30. Eiusfinus CA 
(pofico finu toto D A) eft 50000 cius Qiiadratum cft 
2.500000000. QuodperDA diuifum, producic AI 
15000. CuiustriplaAO erity^ooo. 

Iam ha: amba; AO inter fe confcrantur : ha?c po- 
fterior longe minor erit ; quam prior $6 37 3 ad Penta- 
gonum fpectans. Quare maior eft proportio re&a: 
D A ad A O in hexagono, quam in Pentagono. Ergo 
etiam maior erit ratio fedoris D A B ad femicircu- 
lum AEHB in hexagono , quam in Pentagono. 
Ergo femicirculus fuper latere Polygoni alicuius de- 
kriptus eo minor eft fedlore fibi refpondente : quo 
plura fuerinc Polygoni latera. Quia vero fe&ores cir- 

culum cui infcnbicur Polygonum,confti r uunc:e6 ma- 
ior fucurus eft'iilecirculus omnibus femicirculis fuper 
lareribus Polygoni defcripcis , q u 6 plurafuerint latera 
cinidem. Vera ergo eft vcraque pars Propoficionis. 

COROLLARIVM. 

Uhc colhgu feabnrn omnem; cuitu angulus fit reclo 
mmor matorem f emf er effe femiarculo : cutus dtameterfit 
reftafubtendensanum feEioris. DemonHratum fiamdem 
efi mfihemattbus duobus fiperioribus Z , ex eo nuod 

^o A DB, euu dupita , acHt0 )fjfc£ j • , # 

ad 
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dd fegmentum AGE><vt reSia D A ad reSiam A L Ideo- 
que^confequentibm duphcatu^ta erit fegmentum AF B,ad 
duo fegmentaAG E , BKH s rut reSia D A ad reciam 
AE. Cum ergo D A y in hoc cafu femper rnaior futura fit, 
quam AE (femper enirn angulus D AC maior ent angulo 
CDAy eoquod bic minor fit femireSio^cum eim dupltA 
ADB mmor reSio fupponatur : atque adeo DAC maior 
femireSio > <vt ambo fimul reBum ad&quent. Ergo reStA 
C D femper maior erit quam CA\& circultu centro C de- 
fcriptus reSias D C^T) A fupra D Jecabit ) ettam fegmen- 
tumAFB mditu futurum efi quam du$ fegmenta fmul 
AGE y BKH. Addatur commune Gfuadnlaterum mix- 
tum AhHB : fiet Jguadrdaterum mixtum AEHBFA 
mdm femicirculo AEHB. <Quod [i ad ^uadrdaterum 
addatur adbuc triangulum mixtum DEH* Vtfiat feSior 
^DAFB: multo mdtor futurm efi hic feSior>quam femicir- 
culus prxfatus AEHB>& qutdem eo maior , quo acutior 
fueritfeSiorti angulus A T> B. 

PROP, XXXIX. PROBL. 

Datis duobus fe&oribus D AB, CEFdiffi- 
milibus ; quorum anguli D & C rationem ha- 
beant notam,eam nimirum quam habent linea: 
G , H , eorum alterutrum ad aequalem fedto- 
rem , alteri fimilem reuocare. 

Qonflruttio. 

Sit fe&or CEF adfe&orem asqualcm reuocan- l 
dus , qui fimilis fit fe&ori alteri D A B : id cft , cuius 

angu 





8o T A R S 1. 

angulus a?qualis fit angulo A D B. Fiat vt G ad H ; ita 
C E ad quartam I. Deinde intet duas C E & I , media 
proportionalisreperiaturccuiaequalis fumatur D O: 
eoque radio, ccntro D arcus O P defcribatur. Dico 
fe&oremDOP , eum elTequiquseritur ; fimilem fci- 
licet efle feclori D A B, a:qualem vero fectori C E F. 



FtgwrA Vtgefimatertia. 



Ci- 



E 




Demonftratlo. 
Qipd fedor DOP fimilis fit fe&ori D A B notum 
efl: , cum vtriufquc idem fit angulus D. Quod autem 
fit ajqualis fe&ori CEF, probatur. Fiat angulus ODZ 

ncqualis angulo E C F , & ducatur recta D Z. Quia 
igitur eft vt angulus O D P ad angulum ECF , fiue 
O D Z : ita ex fuppofitione efl; reda G ad H , aut ex 

confhu 





I — S \:A ^ \ 
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F I G VRj£ CrmiCAT. 81 
conftru&ione C E ad I. Vt autem aneult» O D P ad 
angulum ODZjita eft fettor ODP ad fedorem 

ODP ad fe&orem O D Z. Quia vero tres refta: C E, 
DO , I funt continueproportionalcs ex conftruaio- 
ne.eftenim DOpofita media proportionalis" inter 
C E & I ; eft autem feftor D O Z iimilis fcaori CEF, 
quorum ille eft pofltus fuper primam C E trium pro- 
portionalium } hic vero fuper fecundam D O : erit fe- 
clor C E Fad fedorem D O Z , vt prima CEad ter- 
tiam L Sed fecTorD O P ad eundem fcftorem DOZ, 
ita oftenfus eft fe habere vtCEadl. Ergo duo fe- 
dfcores- CEF , D O P funt a:qua]es inter fe. Scftorcm 
igitur datum CEF ad alium aequalem DOP : & fimi- 
lem fectori dato D A B reuocauimus. Quod erat fa- 
ciendum. 

COROLLARIVM I. 

Hoc ita foluto Problemate aperta ejl ratio conuertendi f 
femicirculos fuper lateribm Polygonorum regularium quo- 
rumcumque, guadratum } laterumnumero fuperantium de- 
fcriptos in ctrculum n/nicum ; quiminor futurm eftnecejfa- 
rio } rut Prop.^%. oslenfum efi } circulo-.cui Polygonocir- 
cumfcrtbttur. Vnde ,a>/ mox patebit, habebitur fpatium 
quoddam mixtum Polygono aquale. 

Stt enim , *verbi gratia, Pentagonum : fuper cuim late- 
rtbm femicirculi defcribantur : quorum Vnm fttALB @r 
duffis radijs DA,DB a centro D Pentagoni , fatfecHor 
DAFB •■, qui maior efiper.Prop. 38, Semictrculo ALB. 

I Habe 



tt f P AKS I. 

Figura Figefimaquarta, 




Habemus ergo feSiores duos diffimiles , nimirum femicircu- 
lum ALB ,($r feSiorem DAB: quorum anguli ad centra 
C&D > notam habent rationem. Nam licet fpatium ad 
centrum C femicirculi > angulus proprie dia nequeat s duo- 
bus tamen angulis reSits aquale efi , qui ad angulum D fe- 
ttom DA B , rationem babent duplam fefquialteram , *wt 
patet y cum enim ad punSium (latui poffint quatuor anguli 
retli y quorum quinta pars efl angulus ADB: erit tdem 
ADB fubdupla fefquialtera pars duorum rettorum. Hac 
igitur data angulorum ACB> ADB ratione, reuocari 

potefi 
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FIGVRJz CTCLICJE. 83 
foteft femtcirculus ALB adaltum fetlorem <equalem 
Jtmilemfeblori D AT3. Sumptis fcilicet duabus Itneis G y Hs 
quarum Wa , huitujit fubdupla fefquialtera : dcmde bis m- 
busG,H,<tf radio ACinuentaquarta proportionali L Ac 
tandem inter A C & I ,medtd proportionali inuentL ' Cui 
fit aqualu D 0. Defcribatur arcuJ 0 P. Eritfe&or DOP 
<equalts femicirculo ALT$ : atque adeb totus circulus 0 P 
circumdublus xqualis fiet omnibus femtcirculis fmul ,omni- 
bus lateribus Pentagoni , adiacenttbus : cum omnium fcmi- 
circulorum feblorum eadem ftt habitudo inter fe : qu<e eft 
femtcirculi ALB.& febloris D A7$. Partes Jiquidem cum 
parit er multipltcibus in eadem funt ratione. 

Huita con&itutufequiturtriangulumD AB ejfe<equa- Fi Z- x * 
le (patio mixto : quod femipertfheria AL7> , O* arcu 
OVTP , reclts lineis AO,BP continetur. Nam cum 
femicirculus AL7S, <&Jettor DOP fmt <equa(es : dema- 
turfegmentum commune rebla, VT abfcijfum ; & addantur 
duo triangula mixta tAOV,B TP.Fiet triangulum D AB t 
prafato fpatio mixto fiue LunuU <vtroque cornu minuu 
ALTSPT VOA xquale: atque adeo Pentagonum regu- 
lare ( eadem enim eft c<eterorum triangulorum ratio ) 
xquale e(l Menifcis quinque -vtroque cornu minutis. ^u<e 
autem ctrca Pentagomm hic tradita funt : eadem omnia eo- 
demquemodo Polygonis omntbus regularibtss <eque conue- 
tttunt, vtfufior eorum expofnio iniri fruftra ^videatur : Ad- 
uertas tantum quanta feges rebliltneorum curuilineu <equa- 
Itum hinc enafcatur. 

C.OROLLARIVM. II. 

Nec "vero tantum exhtberi poteflLunula cornibus minuta fyM , 
/ h z aqualu 



Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/a 



Eg.iy 



*7> A R S l. 
mqualis triangulo Ifofceli \ cuius angulus ad rverticem , an- 
gulus ftt y regulans ahcuius Tolygom circulo infcripti: ve- 
rum etiam cuiufcunque quantitatis fuent ille <x>ertic(s an- 
gulus , ruodo rcclo minor fit \ notdmque rationem habeat ad 
duos refios angulos. Si emm reSio minor e(l <vertuu angu- 
lus\femictrculus[fuperbafe tanquam diametro dtfcriptus f 
cuiufmodi efl in figura femicirculus A L B , femper minor 
erit feStore D APB ^tinbac Prop. demonHratum efl, at- 
que adeo fecllorD 0 P <equalis femtcirculo ALBexeo domi 
poterit , formarique fpatium Lunare <vtroque corm defi- 
ciens , <equale tnangulo Ifofceli DAB, non fecus ac pr<efli- 
tum ejl coroUarto pr&ccdente. 

PROP. XL. THEOR. 

Si fuerint dux rectse Iineas A B, C D : fece- 
turqueipfarum altera A Bin quotcunque feg- 
menta A E , E B Ellipfis A C B D , cuius axes 
funt duae illa: linea: ; a:qualis eft Ellipiibus,qua- 
rum axes funt lingulafegmenta linea: A B , 6£ 
linea infecl:a C D cuiufmodi funt Ellipfes 
ACED,ECBD. 

Demonjiratio, 

Quamuis grauilfimum curuilinea inter & recftili- 
neadillidium intcrcedat :tantnm tamen non cll : vt 
omnemiiuer ea neccflitudincm abuunpau vt exdi- 
€l\% ha&enus vidcrc cl\ ,clariufquc cx iis , qua: dein- 
ccps propofiturus fum, obieruare licebit. En hucalla- 
tam Euclidis Propoiitioncm primam libri lecundi: 

Quid 
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FlGp-R^ CTCHC&. 

Ftgura yigejimaquint*. 




Quid pra: ipsa re£r.ilineum magis ? Eandem tamen, 
caeterafque omnes eiufdem libri ; omnes , quas Pap- 
pus, quas Apollonius,aliique Authorcsnon pjuci cir- 
carectangula ex varia linea: recta; fectione , orra de- 
monftrarunt ; ad circulos Ellipfefue non minus perri- 
nere fiet manifeftum ex fequentibus aliquot,reIiqua- 
rum inftar , Propofitionibus, quas fubiungam. Nunc 
ad rem. Certum eft per Prop.6. Archimedis lib. de 
Conoid.& Spha?roid.circulum,cuius diameter fit me- 
dia proportionalis inter axem maiorem A B , & mi- 
norem CD Ellipfeos"ACBD; eidem Ellipfi aequa- 
lem e(Te:idemqueinreliquis duabusEllipfibusACED, 
E C B D contingere.Ita vt fufiiciatduos hofce poftre- 
mos circulos fimul, demonftrare aequales primo cir- 
culo arquali , Ellipfi primae A C BD. Quod ita confi- 
citur. Quadratum mediae proportionalis interreftas 

L 3 A B, 
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A B,C D xqualc eft redangulo fub A B & C D.Qua- 
dratum autem media: intcr fegmentum AE & CD 
aequale eft re&angulo fub A E & C D : eodemque 
iure Quadratum medi*inter:E B&CD aequale erit 
rectangulo fub eifdem lineis E B & C D. Sed duo re- 
, ftangula fub A E , C D \ fub E B , C D arqualia funt 
per Prop.i. lib.z.Euclidis re&angulo fub A B,& C D. 
Ergo&duo Qu.adrata duobus pofterioribus redhn- 
gulis aequalia,aequaliaerunt Quadrato#quali,re6taiv 
gulo primo fub A B , C D. Sed per i. lib. i u circuli 
itafehabcnt vtadiametris Quadrata. Ergo circulus 
primus sequalis eft duobus circulis reliquis. Atque 
adeo Ellipfis prima > cuius axes funt AB,CD; reli- 
quisduabusquarumaxesfunt AE,C D; &EB,CD, 
ccqualis erir. Quare. Si fuerint dux redtx linese , Scc. 
Quod cratdemonftrandum. 

Coro llarivm. 

Fig.15. Exbuim Propofitionis demonBratiom fequitur : circu- 
lum y cuiuj diameter tfi media proportionalis inter totam 
A*B y (8jr alteram C D ; <zqt<alem effe circulis ; quorum dta- 
rmtn funt medtaproportionaf.es inter infetiam CD y cr/e- 
gmenta (ingula AE.EB fcfi<e linex AB. id enim pruu 
probari debuit: njt oflenderetur Ellipfim ACBD xqua- 
lem effe duabus fimul Elhpfibm ACED > ECBD. 

PROP. XLI. THEOR. 

Sire£talinea AB fe&a fit vtcumquc in C 
Circulus, cnius diametcr cft toca AB a:qualis 

cft 



It tlliphbus 5 quarum maior axis efl: tota A B 
nwior.vero, fingula totius AB feementa, 
AC,CB. 6 

HgHta Figefimafexta. 




Demonftratto. 

Propofitiohax:>vt patet,fecundam imitatur. Libri &g.%i t 
fecundi Propofitionem Euclidis. Nec methodo de- 
monftratur , ab ea diflimili: qu# ad Antecedenrem 
Propoficionem demonftrandam adhibitafuit. Cum 
enim conftetex citataPropofitione EucIidis,Quadra- 
tum totius linex ABa^qijale effe re&angulis omni- 
bus , quas fub tota A B , & fingulis fegmentis A Q 
C B continentur. Re&angulaautem fub tota AB & 
fingulis eius fegmentis, sequalia (int Quadratis linea- 
rum:qu2e inter totam AB & fingula eius fegmenta 
funt medix proportionales : & per z. iibjz. circuli ita 
inter fe fint , vt a diametris Quadrata : erit circulus a 
diametro A B aequalis circulis omnibus a diametris, 

quae 




88 <? A R S I. 

quie fu n t m edi x illa prbportionafcs inter AB& eius 
jSg.zff fingulafcgnscnta. Sed circuli fuper huiufmodidia- 
metris mediis proportionalibus , ccquales funt El- 
lipfibus : quarufn axes funt tota A B & fingula eius fe- 
gmcntaperff. Conoid. & Spharroid. Archim. Ergo 
circulusa diametro AB, asqualis etiam erit Eilipfi- 
busiilisomnibusquarummaior axiseft AB; minor 
vero fingula totius A B fcgmenta. Quare. Si recla 
linea A B fe&a fit, &c. Quod eratdemonftrandum. 

PROP. XLII. T H E O R. 

Si recta linea A B fecta fit vtcumque in C. 
Circulus , qtti a tota defcribiturj aequalis eft 2>C 
illis qui a fcgmentis vt diametris defcribuntur, 
circulis , &: Ellipii bis , cuius axes funt ipfa fe- 
gmenta A C, C B. 

Figura^ Vigefmafeptima. 




Expofitio t$ Demonftratio. 

Fig.x 7 Pro P°fitio hasc confona cft Propofitioni quartx 
libri fccundi Eucl.qua: dcmonftratione ftabiliri cfebet, 



I 



ci 
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ei perfimili : qua? ad praxedentes duas adhibita eft, 
nec pluiibus eget exponi : ficut nec cartera: omnes, 
<\ux ex varia re&ae linea: fedione , varia orta rectan- 
gula & Quadrata confiderant. Semper enim eadem 
futuraeft vtrobique ratio : fi loco Quadratorura, ck- 
culi aftumanturjquorumdiametrifint ipfa Quadra- 
torum latera:loco vcro redangulorumaflumantur 
vel Ellipfes, quarum axes fint ipfa latera re&angulo- 
rum } vel circuli,quorum diametri fint medixpropor- 
tionales inter re&angulorum latera. 

PROP. XUlh THEOR. 

Complementum duorum quorumlibet fc- 
micirculorum , medium efl: proportionale in- 
ter ipfos totos circulos. 

E X F O S I T I O. 

Sint duo quilibet circuli A E C , CF B : quorum B * 18 
diametriin vnamrectam lineam AB componantur, 
fefeque proptereatangantin C.defcribaturautemcir- 
cadiametrum A B circulus A D B : qui priores tangct 
inA& B; duoque curuilinea triangula conftituetj 
quorum vtrumqueatribusfemiperipheriis trium cir- 
culorum comprehenditur. Voco igitur duo illa cur- 
uilinea triangula , complementa duorum circulorum 
minorum ;eo plane modo ; quo vocatcomplementa 
Euclidesduoreclangulajquxcum duobus Quadra- 
tis , qua* a duobus fegmentis linea? redlce fiunt, Qua- 
dratum complent atota linea defcriptum. Complent 

M cnim 
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Figura Vigejitnaottaua, 




E i> 



\ 




c 


\ 




»8 



enim duo huiufmodi curuilinea triangula duobus 
circulisAE C,CFB fuper fegmentis AC, CB,de- 
fcriptis addita,totumcirculumfupertota AB defcri- 
ptum. Alterum horum triangulorum,quale eft trian- 
gulum femicirculorumperipheriis ADB, AEC , CFB 
contentum } dici debet complementum duorum fe- 
micirculorum minorum : illudque aio efle medium 
proportionale inter eofdem duos circulos minores: 
&. probo. 

DemonHratio. 

Per punetum C ducatur CD perpendicularis ad 

ABi 



CTCLICJE. # 
AB. Hsc, cum fit media proportionalis inter A C, 

r n * yr ^ adrati *<H is reftangulo fub A C, 
<~ B . Quod fi circa eandem circulus defcribatur : erit 
huiulmodi circulus , medius proportionalis inter cir- 
culos duos A E C , C F B : idemque xqualis erit Ellf. 
pli,cuiusaxesfuntAC,CB. Quibus pofitis. Cum 
per Prop. 4i .Circulus ADB xqualis fit duobus circu- 
Jis AE C,CF B,& EHipfi bis cuius axes funt A C, C B- 
Sic autem idem circulus A D B arqualis duobus circu^ 
lis AEC , CFB & duobus triangulis curuilineis, 
quos tnum femicirculorum arcus continent: erunt 
duo circuli AEC,CFB cum duobus iliis triangulis;& 
duo circuli AEC, CFB cum Ellipfi bis , cuius axes 
funt A C , CB, arquales. Demptis ergo circulis duo- 
bus AEC, CFB vtrimque, duo triangula curuili- 
nca, & Ellipfes dua: axium AC ,CB remanebunt 
£equahainterfe. Ergo alterum illorum triangulorum 
nempe AECFBDA squaleeft Ellipfi, C uius axes 
funt A C , C B fed huiufmodi Ellipfis , a? qualis eft cir- 
culocuiusdiametereftreda CD, vtpauloante ex- 
pofui,& praercrea eft idem circ <ius medius proportio- 
nalisintercirculos AEC, CFB. Ergo rriangulum 
illudcuruilineuma:qualeeft,vel Ellipfi axium AC, 
CB s vel chculo diametri CD ; eft pmerea mc- 
dium proportionale inter eofdcm circulos A E C, 
CFB. Quart. Complcmentum duorum quorum- 
hbet , &c. Quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 

Hicobferuare licet guadratorum & circulorum confo- R 

M z nantiam 



■g-ii 
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Vlgura Vigefimaottapta. 












c 





D 




nantiam miram. <vt planius exponatur. Fiat ^ua- 
dratum , cuius diametur fit A B. ^uafeSia in C perC 
duttis duabus lineis , Quadrati lateribus parallelis fant 
duo Quadratammora AEC , CFB cum duobus comple- 
tnentis , quorum wnum eft retlangulum EF. Patet ergo 
primo reclangulumEF effe mediumproporttonale interduo 
Quadrata minora A CyCB y non fecus ac triangulum curui- 
lineum AECY BD A e(l medtum proportionale inter duos 
circulos AEC, CFH. Secundo ^uadratum , cuius dia- 
meter efi media proportionahs inter duo fegmenta AC CB 
diametriytotm Jguaarati ADB\ tquale e(l reBangulo 
EF } (ine complemento mmomm Jjfoadratorum. Ita etiam 

circulusy 



F lGVRA? CT CLIC J£. 93 
eirculus y cuius diameter eH C D medta proportionalis tn- 
ter dtametros A C , CB minorum circulorum y <equalis efi 
oflenfiis triangulo curuiltneo fiue eorumdem circulorum 
cowplemento. Tertib. Occurrit fymbolt^atio etiam ( quod 
magis mirum ) inter earum figurarum ambttus. Nam 
Jjhemadmodum duo minora Jguadrata AC> CB Ifoperi- 
metra funt Jguadrato toti AB y njt norit quiuis Geometras 
ita duo circuh AEC y CFB Ifoperimetri funtcirculo maiori 
ADB. Adeo yt du£ peripheru duorum minorum circulo- 
rum fimul > aquales fint peripheria maioris circult AED. 
V^am yt diameter A C ad peripheriam fui ctrculi A E C: 
ita tfl diameter C B ad periphertam fui ciradt CFB. E?go Fig .1% 
ita funt amb& diamttrifimul y hoc eft y tota AB y ad duas 
peripherias AEC y CFB y fimul y rvt diameter ACad peri- 
fheriam AEC. Sed ut diameter A C ad periphertam 
AEC',itaeftdiameter ABadperipheriarn ADB. Ergo 
ita efi reSia zA B ad duas peripherias iA EC > CF B fimul y 
yt eadem reSta ABad periphertam 1ADB ergo du<e fimul 
pertpberi* *AEC >CFB aquales funt peripheria A D 
hoc eft y duo mtnores circult Ifoperimetrt funt circulomaiori 
tADTS :aut ettam duo femictrculi minores y maiori femi- 
circulo : cft enim ytrique parti communis linea retfa »A 7?. 
Qxod tdem in JQuadrato contingit funt nimirum duo trian- 
gula AECyCFD ifoperimetra maiori triangulo *A D 
cuius eadem eft bafis A "B.cum baft minorum triangulorum. 
Hacautem xqualttas ambitus tam in circulis quam tn Jgua- 
dratisnontantum reperitur : quando diametri AH in duo 
fegmenta A C y CB diuiduntur , njt in allatis fchemattbus 
fattum eft : ^verum etiam quando in plura y fi fuper fingula 

M 3 tam 
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54 T> A R S 1. 

tam ckculi y quam ^uadr^ta ^vel femicirculi ^ trianguU 
defcnbantur. JQuotquot enm circuli defcribentur fuper dia- 
metro AB in quotltbet partes diutsa ; eorum omntum peri- 
pherix fimul , <equales erunt pertpheri* vnius illim ctrculi 
ADB\ cuuis dtameter AB aqualts efl omnibus dtame^ 
tris mmorum circulorum. Jguod demonflrattone oflen- 
detur eadem plane y qua vfns fiim y njt probarem duos ar- 
culos AEC , CF B fimulcirculo ADB effe Ifopertmetros. 
2<iec eitamdtuerfa efl ratio in ADB Quadrato ,fiue duo 
Jguadrata ftue plura y quotquot Itbuerit , ctrca dtametrum 
ABomntbus communem defignentur y modo ipfa tota ab/u- 
matur : horum eritm J^uadratorum ohmium fimul perime- 
ter , foliHs Quadrati ADB perimetro efl tqualis : non fecus 
ac diametrt omnium minorum Jguadratorum fimul fumpu y 
tquales funt diametro A B maiorts jguadrati ADB. Ve- 
rum hac circulorum Ifoperimetria <vriiuerfalu<s proponetur 
Vrop. 45. fequente : ad quam <viam aperiet proxtmum 
Theorema. 

PROP. XLIV. THEOR. 
Vg-*9 Si a duorum circulorum fefe interius tan- 
gentium contadhi A reota quadibet A D emiN 
tatur;& adpundtum D,in quo linea A D circu- 
lo exteriori occurrit , ducatur femidiameter 
ED:in qua fumpta DG asquali , redx CB; 
liueexcefluidiametrimaioris circuli fupradia- 
metrum minoris , circa D G diametrum circu- 
lusdefcnbarurccntroF. Dico circulum hunc 
tranliturum per punaum Unquoreda AD 
circulum minorem A N C interiecat. 

Demon 
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Demonftratio. 

Iungatur F I. Quia eft A D ad I D s vt A B ad C B 
(ductis cnim re&is I C, D B , aequiangula forent duo 
triangula A I C , A D B ) vt autem AB ad C B ; ita 
eft femiffis \inex A B ad femiiTem linex C B : hoc eft, 
E D ad D F : erit AD, adlD jvtEDad FD. In trian- 
gulo igitur DA E recta I F parallela eft bafi A E ; ac 
proindetriangulum D I F «quiangulum eft criangu- 
loD A E s & latera habet lateribus huius proportio- 
nalia. ^Equaliafunt igitur duo latera FI,FD> ficut 
squaliafunt E A,ED.Quarecirculus centro F perD 
defcriptustranfit per I ; in quo puncto re&a A D cir- 
culum A N Cinterfecat. Si igitur, a duorum circu- 
lorum fefe , &c. Quoderat demonftrandam. 



PROP, 



9 <j T> A R 5 7. 

PROP. XLV. THEOR. 

^•»9 Polkisquae inAntecedente Propofitione:tria 
fegmenta trium circulorum a re&a A D , ab- 
fciiTajfimiliafunt ad vtramque eiufdemlineae 
A D partem duoque minora ANI,lHi)fi- 
mul , Ifoperimetra funt maiori A L D : ficut &C 
duo A CI , D G I funt fegmento A B D Ifope- 
rimetra. 

Demonflratto. 

Quod abfcifTa fegmenta tria a linea A D fimilia 
fint-clarum eft.Cum enim duotriangula A C I,A B D 
( ductas concipe rectas CI,BD) fint azquiangula: 
erunt duo fegmenta ACI, A B D •, in quibus funt an- 
guli xquales ; fimilia : fimilia proinde erunt Sc reliqua 
A N I, A L D. Segmento autem A L D fimile eft feg- 
mcntum I H D : fiquidem angulus A E D ad centrum 
jcqualiseft oftenfus angulo IFD,itemad cetrum.Ergo 
tria illa fegmentafemicirculo minora,fimiIia funt : ac 
proindeetiam reliquafemicirculo maiora,eruntfimi- 
Iia interfe vt habetprior conclufionis pars. 
Tig.ic) Secunda pars Propofitionis quod fegmenta duo 
AN I , IHD, fegmento ALDlintlfoperimetra jfi. 
cut & duo A C I , I G D , fegmento A B D : non ali- 
ter probabitur ; quam probatum cft Propofitione 43. 
eiiifve fcholio duos circulos A E C , C F B illius fche- 
matis Ifopcnmctros c[fc circuto A D B. Nam per Pro- 
pof.i 3. lib.5.Collc<Stionum Pappi , vt redta AI ad ar- 

cum 
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97 




cum A N I, quem abfcindit : ita efi: recta I D ad arcum 
1HD 5 quem abfcindit. Ergo itafunt duas redbe A I, 
I D fimul,id eft, tota A D j ad duos arcus A N 1,1 H D 
fimul : vt AI ad arcum ANI ; fed vt re&a AI f 
ad arcum A N I , ita eft re£h AD ad arcum 
ALD per citatam Pappi Propofitionem. Ergo ita 
fe habet rc<5ta A D ad duos fimul arcus A N I y I H D; 
vtipfa eadem A D fe habet adarcumALD. Sunt 
ergo duo arcus fimul ANI,IHD ,a?quales arcui 
ALD. Linea vero AD eft communis duobus feg- 
mentis minoribus , & maiori A L D. Ergo totus am- 
bitus duorum fegmentorum , sequalis eft perimetro 
totius fegmenti A L D, Quod autem hic didtum eft 
de fegmentis femicirculo minoribus ; non minus feg- 
mentis conueniunt femicirculo maioribus .-quorurn 
bafis, eadem eft linea A D.Quare. Pofitis qu# in ante- 
cedcntc, &c Quod erat demonftrandum. 

N PROP. 
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PRO P. XLVI. THEOR. 

Bg.io. lifdempofitis. Si fuper mediaproportionali 
inter A I &C I D, fegmentum defcribatur fimile 
fegmento ALB, aut. A N I , fiue I H D ( funt 
enim hxc omnia fegmenta paulb ante oftenfa 
inter fefimilia ) Dicofegmentum iliud aequale 
fore dimidio curuihneotrianguloALDHINA. 
Similiter fi fuper eadem defcribatur fegmen- 
tum femicirculo maius fimile fegmento A B D. 
Dico etiam illudfore aequale dimidio triangu- 
locuruilineo ABDOCA fi prius ab ipfo toto 
triangulo demptum fuerit fpatium I O a duo- 
bus arcubus minorum circuloru interceptum. 

Praparatio. 

Reperiaturinter AC,CB media proportionalis: 
cuioequalis ponatur AT:circa quam circulus defcri- 
batur fecans in R re&am A D.Erit A R media propor- 
tionalis inter AI&ID. Nam eft vt ACad AT, ita A l 
ad AR-,& vt AT ad CB * ita AR adlDi Secatur 
enim A D in R & I fimiliter vt AB fecatur in T 
Ergo A R media eft inter AI&IDificuti medi#ft 
AT , inter A C , C B. Przterea fegmentum A S Rfi- 
mile cft fegmcnto A L D, Scfegmentum ATR fimi- 
!e fcgmento A B D.Oftcndi ergo dcbct iuxta fenlum 
Propofitionis fegmentum AS R arqualc cflc dimidio* 
irianguli curuilinei A I D arcubus A L D, A N 1,1 H D 
contcnti :fcgmcntum autem A T R jrqualedimidio 

trianguli 
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trianguli AOD arcubus ABD,ACO,&OD com- 
prehenfi ; dempto piius a triangulo AOD fpatio I O 
vtexigitPropofitio. * 

Ftgura Vigepmanona. 




Demonftratio. 
Quia fimilia fegmenta A L D,A NI,I HD,A SR ffcx, 
ita funtinter fe ; vt Quadrata linearum A D, A I,A R, 
ID. Quadratum autemlineseA I,&recT:anguIumfub 
AIJD; & Quadratum IinejelD funt continuepro- 
portionalia, Eft vero reclangulum fub A Ijl D,femiflis 
excefllis , cjuo totum Quadratum totius linea? A D 
fuperat duo Quadrata linearum A I , I D per 4. lib.i. 
Erunt etiam continue proportionalia , fegmentum 
ANI, & femiflis exceffus , quo fegmentum totius 
A D , nempe ALD, fuperat duo fegmenta ANI, 
IHD (quiexcefius efl: triangulumcuruilineum ADI) 
& fegmentum I H D. Sed fegmenta ANI, A S R, 
IHDfuntetiam continue N proportionalia. Ergofeg- 

N 1 mentum 



i 

i 
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mentum ASR aquale eft femifli trianguli curuilinei 
AD I. Neque enim plures efle pqffunt medix quan- 
titates proportionales inter duas , fi continua fit pio- 
portio.Eodemmodo probabiturfegmentum femicir- 
culo maius ATR efle arquale dimidio trianguli curui . 
linei A O D mulctati fpatio curuilineo I O.Nam feg- 
mentum ABD totius linea: A D , fuperat duo feg- 
menta A C I , I O D linearum A I , I D, triangulo cur- 
uilineo A OD,fiabeo dematur fpatium I O, in quo 
duo illa fegmenta communicant.Ergo femiflishuius 
trianguli AOD mulctati fpatiol O , eft medius pro- 
portionalis inter fegmenta A C I , D O I abfcifla a li- 
neis A I , I D. Sed fegmentum AT R eft etiam me- 
dium proportionale inter eadem fegmenta ACI, 
DOI. Ergo fegmentum ATR squale eft femifli 
crianguli curuilinei AO D mulctati fpatio I O. Quarc 
iifdem pofitis fi fuper media, &c. Qupd erat pro- 
bandum. 

Scholivm. 

fi^. 19 Hinc fit totum circulum ASRT ejfe mqualem dimidio 
fpatio , quo circuluj totius reft<c AB , fuperat circulos 
ANC,DHIO> quorum diametri funt AC,CB, ipfws 
fcilicet linet AB partes. Cum fegmenta femicirculo tam 
minora inter fe, quatn maiora inter fe eandem rationem fer- 
uent , rationem fcilicct , quam habent ^uadrata partium 
linete A D , etiam eandem reiinebunt circuh integri ex duo- 
bus fegmentts conjUtt. jQuod tdem fuperius Prop.4. $.ofien- 
fum etiamfuit : in qua fegmenta aqualta in omnibuj ctrcu- 

lu 
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lu. Nempefcmtcircult y a linea ACB abfcinduntur. Se- 
quttur etiam fegmentum circult , qut fii circuli A SRT du- 
phtj, fegmentoAS R fimtle; f>re xquale trtangulo cunii- 
lineo ADL Eritemm (egmentum circuli illtm duplt >fimile 
fegmento ASR, eiufdem fegmenti eitam duplum :E go 
xquale diSio triangulo curudtneo. Vnde patcr qutd circa 
fegmentum femicirculo mauu concludendum fit. 

PROP. XLVII. PROBL. 

Dato circulo triangulum curuilineum a^qua- 
le definire. 

Conftruclio & Demonftratio. 

Refumatur figura Propoficionis 43, in qua detur £ 
circulus CD: cui xquale triangulum curuilineum 
ftatuendum fit. Id variis modis nonnihil mter fe di- 
uerfis abfolui poteft. Et quidem. 

Primo fi afliimpta quadibet linea A B , qua? minor 
nonfitquam dupladiametriC D , dari circulh diui- 
datur in C; ita vt C D media proportionalis fit inter 
eiuspartes A C,CB. Deinde tam circa totam AB, 
quam circa vtramque eius partem AC & CB femi- 
circuh defcribantut : eorum peripheria? triangulum 
curuilineumconftituent a^qualedato circulo CD vt 
probatur ex allata demonftratione citatx Propofitio- 
nis 43. Dixivero totam C B non debere efle mino- 
rem quam duplam diametri dati circuli C D : alioquin 
enim linea A B fecari non poflet ita vtinter eius par- 
tes linca C D foret media proportionalis. Semiflis 

N 3 cnim 



\ 



T A R S I. 
enim linea: cuiufuis eft maxima linea media propor 
tionalis inter partes , in quas ipfa diuidi poteft. 

TigtiraVigefirnaoBana. 




rig.%% Secundo dari poteft alterutra linearum AC, C B. 
Tunc vero duabus A C, £ D (qux diameter eft circu- 
li dati ) tertia reperiatur proportionalis C B : qua: cum 
prima A C in vnam redam lineam A B componatur: 
circa quam ficut & circa fingulas AC.CB defcriban- 
tur fcmicirculi : Eorum cnim pcripherix triangulum 
curuilineum efficient dato circuio C D xquale. Nec 
ahaerit praxis, fi linea qusuis C B detur minor, quam 
CDtrepeneturenimtunc tcrtia proportionalis ma- 
ior A C : fctocum vt prius , Problcma foluccu* 

Tcrtio 
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Figura trigefim*. 




Tertio fi detur Iine* A C vel C B cequalis diame-f; 
tro CD circulidaci:erunt tres continue' proportio- 
nales , inter fe xquales : &c proufde diameter AB du- 
pla erit diametri C D : quo fit vt circulus circa A B fit 
quadruplus circuli circa C D> femicirculus vero AL3, 
eiufdem duplus. Quare demptis duobus femicircu- 
Iis minoribus circulo C D sequalibus ; remanebit 
triangulum curuilineum sequale circulo GD;quod 
triangulum non immerito Ifofceles dici debet ob duo 
eius latera(qu# funt femidrcumferenti* duorum mi- 
norum circulorum ) inter fe xqualia» Triangulum igi- 
tur curuilineum , nec vnius generis tantum, fed mul- 
tiplicis, dato circulo sequale definiuimus. Quod erat 
faciendum. 



PROP. 
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PROP. XLVIII. PROBL. 



Datis dnobus fe&oribus pai ium circulorum 
fiue xqualibus > fmc etiam ina:qualibus , modo 
eorutn ratio notafit: alterutn asquale Quadri- 
laterum mixtum ftatuere ad alterms arcum 
eiufquc radios.Siue extrafedorem ipfum ;fiue 
intra eundem ; modb tunc fedor mutandus, 
maior non fit fe&ore , intra quem fien debet 
Quadrilaterum. 

Figura Trigefimaprima. 




E X P O S I T 1 O. _ 

Fi g .i i Problematis huius varij funt cafus.Primus eft quan- 
do fettores ambo xquales funt , vt A B C,D E F.Tunc 
vero ad arcum E F , eiufque radios D E , D F produ- 

dtosliccbitQjuadrilatcram mixtum^qualc cft GEFH, 
apponcre a:qiulc altcri fc&ori A B C non autcm ver- 

fus 
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fus cenrrum D^vtpatet s a^qualis enim iam eft fe&or 
D E F fectori A B C. 

Secundus cafus eft: cum duo fedtores insequales 
funt, vt A B CJ KL ; & ad arcum KL fe&oris mino- 
ris apponendum eft Quadrilaterum ^quale fe&ori 
maiori ABC Tunc autem iuxta conditionem in textu 
additam ; Quadrilateru illud extra fe&orem IKL ex- 
hibere licebit arquale fe&ori AB C: quomodocnim 
intra componeretur : cum fedor ipfe totus I K L mi- 
nor fupponatur fe&ore altero A B C. 

Tertius cafus eft : cum duo fe&ores inaequales qui- 
dem funt : fed Quadrilaterum minori fe&ori sequale 
apponendum eft ad arctrm maioris. Vt,fi fc&ori I K L 
arquale Quadrilaterum fieri debeat ad arcum B C 
maioris fe&oris. Tunc tam vltra , quam citra arcum 
B C , Quadrilaterum ftatui poterit. His annotatis,ca- 
fus fingulos foluemus. 

Conftruffio & Dewonftratio primi caftu. 

In hoc cafu > in quo duo fe&ores AB C, D E Fpo^ 
nuntur ^quales y cxpedita eft folutio. Nam fi reperia- 
tur fcclorDGH duplus fe£toris DEF ,eo,quoin 
Elementis docetur,modo:erit Qjjadrilaternm GEFH 
ctquale fe£tori A B C. 

Conjlruttio fecundi cafus. 

Ex fuppofitione notaeft ratjo angulorum B A C yF ^ }t 
K I L : fiue arcuum B C > K L ; imd &c ipforum fe&o- 

O rum 
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rum : cum cadem fectorum ftt,quaz angulorum ,fiue 
arcuum. Sit ergo data ratio eadcm , quar eft MK ad 
I : Et inter totam M I , & confequentcm K I , fiat 
rnedia proportionalis I R. Quo radio ceiitio I defcri- 
batur arcus RO. Dico mixtum Quadrilateru PJCLO, 
aequalecfle fe&ori ABC.-atque itaProb!emari,quoad 
hunc cafum , fatisfadum efle. 

Figura Trigejtmaprima. 




Demonttratio. 



Producatur arcus K L vfque ad S , ita vt L S fit 
aequalis arcui B C , & ducatur radius I S. Erit fector 
iLSacqualis fe&ori ABC. Hunc ergo oftendo 
acqualem efTe Quadrilatero R K L O. Quia trcs lineas 
IJ£,IR, IM funt ex conftru&ione continuepro- 

portionales 
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pomonales:itaerit fedtor IKL fuper primam,ad 
fcaorcm IR O fimilem , fuper fecundam IR . vt 
elt pnma Iinea I K ad tertiam I M. Sed vt IK ad I M- 
m eft fedor I K L ad fedorem I K S. Nam ex hyp o : 

^ m d c K r S ha fea ° r IKL ad f ^ 01 ™ 
V t J L , H° com P°»iendo vt IKad I M, 
itafeaorlKLadfeaorem IKS. Cum i^itur ca^ 
demhtranofeclorisIKL tam ad fectorem lR 0s 
quani ad fedtorem I K S : fedtores illos squales cflc 
necefleeft. Dematurfedtor communis IKLrema 
nebit Quadrilaterum RKLO zquale fedtori ILS 
fiue fcSori AB C. Przftitum crgo eftquod cafuhob 
tecundo quasrebatur. 

Conftruttio tertij cafiu. 

Dati fint fedlorcs duo I K L , A B C : quorum ille , 
mmor & ifto : atque adeo in ifto Quadrilaterum mix 
tunv heri queat verfus centrum A arquale dato fetfo- 
nlKL. Sit ergo data ratio fedoris minoris IKL 
ad maiorem A B C eadem , qu* eft inter I K , hV 
AB ad A V. Etponatur arcus B N arqualis arcui K L; 
ducaturque re&a A N : erit fector AB N arqualis fe 
ftori IK L. Eft ergo fector ABN ad fedtorem A B C- 
vt recla AB ad AV. Ergo etiam ita cft fetfor A B C 
ad fedlorem A N C ; vt rcdta AV ad B V per diuifio- 
nem rationis conrrariam. Quia igitur nota ertratio 
fedloris ABC ad fcdtorcm ANC : poterit fedtor 
reuocari ad fedtorem fimilem fedtori A B C 
per Prop. 3 ?,Si nimim fiat vt AV ad B V; ita A N fiue 
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ABad quartam P. tum inter A B & P,media propor- 

tionalis reperiacur : cui fiat xqualis A Z ; eoqueradio 

centto A defcribatur arcus Z X : eric enim feftor 

A Z X arqualis feftori A N C ex 3p.cicacaPr0p.Qu0 

pofico dico Quadrilacerum BZXC sequale eile le- 

dorilKLfiucABN. 

Fifura Trigefmaprima. 
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Demonflratio. 



1 D110 fe&ores A N C , A Z X acquales funt ex con- 
ftru&ione. Dematur fe<Stor communis A T X. Rema- 
nebit Quadrilatcrum mixtum N T X C asquale fedto- 
ri AZT. Addatur commune Quadrilaterum BZTN: 
fiet totum Quadrilaterum B Z X C arquale. Se&ori 
A B N fiue l K L. Sc&or ergo I K L rcuocatus eft: ad 
Quadrilaterum intra maiorem fectorem eiufque arcui 
B C adiacet. Quodiubcbatur. 

Scho 
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SCHOLIVM, 

lAffinis efi h<zc Propofitio Propofitioni 39. yroinde ad 
ittam allata corottaria , etiam in hac locum habent. Poterit 
itaque mixtum ^uadrdaterum fieri >cuius <~unumlatus fit 
arcus datifeffioris , <equale circulo , cmus radius radio fe- 
ttoris fit xqualis iuxtahuius Propofitionis condittones. P0- 
terit njicijfim armilla fiue orbis fiue extra circulum fiue in- 
tra componi ctqualis fifloridato. 

PROP. XLIX. PROBL. 

Datofe&ori ABC ad centrum, fe&orem 
asqualem ad circumferentiam exhibere. 

Fignra Trigcfifnafccunda. 




Qonftruttio & Demonftratio. 

Chorcbe A C arcum feftoris fubtendenti parallela Fig _ $l 
per centrum A ducatur D E. Tum ad punftum D, vel 
r O 3 E,du 
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E , ducanturt e&ae B D , C D. Dico fe&orern D B C 
jequalemeiTefe&ori ABCadcentrum. Patet. Nam 
triangula B AC , B D C fuper eadem baG , & in eif- 
clem parallelis funt aequalia. Addatur commune feg- 
mentum B C. Fiet fector DB C ad circumferentiam, 
jrqualis fectori A B C ad centrum.Quod fieri debuit. 

PROP. L. T H E O R. 

Si a duorum circulorum A B C , A G H fefe 
tangentium contactu A , di\x re&ae A B , A C 
intra ipfos cadant : hx tam ex ipfis circulis, 
quam ex interie&a Lunula per contactum, 
partes fimiles intercipient. 

Figura Trigefimattrtia. 




Demonftmifc 

m i- D *& x re &* A B, AC, occurrant circulo 
cxteriori in B & C \ circulo vcio interiori in G & H: 
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III 



VIGVKM CTCLICX. 
& tam B &C: quam G & H re&is lineis iungantur. 
Erunt vedx B C , G H inter fe parallelac. Nam cum 
ex demonftratione prioris partis Propofitionis 45. 
conftet lineam A B duo fimilia fcgmenta AB , A G 
abfcindere : illis autem fegmehtis infiftant ad circum- 
ferentiam anguli A C B , A H G : eos aquales efle ne- 
cefle eft. A t angulus AHG externus cft; internus au- 
tem A C B. Hoc cum ita fit , ita erit A C ad A H ; vt 
B CadGH. Ergoitaeft tiiangulum ABC adtrian- 
gulum A G H ; vt fegmentum B C ad fegmentum 
GH per n.lib.6.Et Pcrmutando.Ita triangulum ABC 
ad fegmentum B C ; vt triangulum A G H ad feg- 
mentum GH. Et Componendo. Ita fedor A BC 
ad circumferentiam , ad fegmentum B C ; vt fe&or 
AGH,ad fegmentum G H.Et Permutando. Ita fe&or 
ABQadfe&ore AGR> vt fegmentu BC adfegmen- 
tum G H.Sed fegmentu B C ita eft ad fegmentu G Hj 
vt circulus A B C eft ad circulum A G H per n. Prop. 
huius. Ergo fe&or A B C ita eft ad fe&orem A G H 
vt circulus totus ABC,ad totum circulumAGH 
&per Diuifionem rationis contrariam,ita eft excetfbs 
maioris fe&oris A B C ( qui exceffus eft Quadrilate- 
rum mixtum GBCH)(upra minorem AGH,ad 
ipfum minorem fedorem ; vt exce(Tus maioris circuli 
(qui excefTus eft Lunula per conta&um ) ad ipfum 
minoremcirculum. Etpermutando. Ita eftmixtum 
Quadrilaterum GBCH,ad Lunulam, vt fe&or AGH 
ad fuum circulum ; vel etiam vt fedfcor A B C ad circu- 

lum 
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m T A R S 1. 

lum fuum eadem enim eft ratio vtriufque fectoris ad 
fuum circulum , vt oftenfum cft. Si igitur,a duorum 
circulorum , &c. Quod erat probandum. 

PROP. LI. PROBL 

A quauis Lunula per conta&um imperatam 
partem abfcindere per duas lineas * e&as. 

figura Trigefimaquarta. 



m 




Conftruttio & Demonjlratio. 

Hxc Propofitio quoddam quafi Corollarium eft 
ex prxccdenti cmanans. Sitergo in figura fimili ab- 
fcindcnda pars fexta Lunulx, & quidcm perduas rc- 
clas lincas. Sit arcus B C fcxta pars totius circumfe- 
rcntix • ita abfcifTus 4 chorda B C , vt ipfa fit parallela 
aiamctro communi A D circulorum , adcoque pcr 
contaftum A tranfeunti. Tum a contaftu A per B & 
C,recl:a:emittanturcirculominori occurrentes in G 

& 



2af 
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VI GVR/E CTCLIC&. 115 
& H. Dico Quadrilatcrum mixtum G B CH fextam 
cflc partem tocius Lunular. 

Nam dudtis lineis D B,D C a centro D circuli ma- 
ioris^ fe&or DBCeft fexta pars totius circuli A B C. 
Sed fe&or ABC ad circumferentiameft inhoccafu 
propter parallelas A D > B C , squalis fectori D B C. 
Ergo & ipfe ABC (exta pars eft circuli ABC.Sed per Jfeff 
Prop. antecedentem dux linese A B , A C tam ex cir- 
culis,quam ex Lunula partes fimiles abfcindunt. Ergo 
mixtum Quadrilaterum G B C H fexta pars eft totius 
Lunula? propofine. Solutum ergo eft propofitum Pro- 
blema vt oportebat. 

Figura Trigefmtquarta. 







J 












D J ] 




Ih 
0 





SCHOLIVM. 



Jguomodo autem applicart debeat rettaBCfextampar- 
temtotimperipheri*fubtendens y ita vt parallela fit dta- 
metroADafit* per circulomm centra, eommque conta- 
Bum A : paucvs acape. Ducito radium D 1 perpendicularem 

P ad 
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I 



1 14 T A R S I. 

ad diametrum A D : & a pun£tol y ^vtrimque repone ^vf 
que ad*Bo* Cfemifjem arcus , quiftt fexta pars peripheru 
totius circult ; tumducitoreSlam B C. H<zc enim e(t paralle- 
la diametro AD. Conflat ex Elernentis. 

Porro non tantumnjti licet refla B C fubtendente fex- 
tam partem peripheri<e circuli exterions :fed ajfumi etiam 
poterit chorda fubtendens fextam partem peripheria circuli 
tnterioris cuiufmodi foret reSia conneSiens punSia G> H: 
quayHJt prior B C y applicabitur ita*vt fit parallela dia- 
metro AD ^dutla ad AD perpendiculari ex centro circuli 
mmoris.Denique non omittendum.Ghtod fi plurescircult de- 
fcribantur fefe tangentes in A ; Lunulas omnes fimtltter fe- 
cari a reffts A B >AC , earumque partem qu&fitatn inter 
eafdem intercipi. 

PROP. Hl THEOR. 

«fr.j 5 Si circa radium B A circuli A E F , defcriba^ 
turciiculus A CD .-qtiilibcL ladius BE inaioris 
circuli abfcindit ex Lunula inter duos circulos 
intercepta triangulum mixtum AEC ^quale 
fegmento A IC minoris circuli , quod arcus 
A C ab eodem radio B E abfciflus conftituit 
cum re&a A C , eundem arcum fubtendente. 

Demonflratio. 
Tig.n. ^ r °ducatur A C doneccirculo maiori occurrat in 
F. Re&a A F abfcindit ex duobus circulis fegmenta 
AEF, AIC fimilia. Habent ergo inter fe eandem 
rationem quam intcr fe obferuant duo circuli. Sed 

circu 
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FlGPRJ? CT CLIC JB. 

Figura Trigefimaqmnta. 




circulus AEF Quadruplus eft circufi A C B. Ergo 
Quadruplum erit fegmemum A E F fegmenti AIC. 
Sed fegmentum AEF bifariam diuiditur a radio B E. 
E«go femifegmentum A E C duplum eft fegmenti 
A IC. Diuiditur ergo femifegmentum illud A E C 
in duas partes aquales ab arcu A I C. Hoc eft , trian- 
gulum mixtum AEC arcubus A C , A E & refta E C 
circumfcriptum «quale eft fegmento A I C. Quare. 
Si circa radium B A circuli , &c. Quod erat pro- 
bandum. 

P R O P. Lllf. THEOR. 

Iifdem pofitis , idem radius B E maioris cir- 
culi abfcindit in vtroque circulo duos arcus 
A E , A C a confactu A inchoatos , axmales. 

% Demonflratio. 

Du&a a conta&u A per C recta Iinea , donec cir- Fi g . 

P z culo 



\ 




tt* T A' K S t. 

culo exteriorioccurrat in F , Abfcindit ex circulis duo 
fe^mcnta A E F , A I C iimilia:Ergo ita fe habet chor- 
da°AF ad arcum A E F vtchorda ACad arcum AIC. 
Et nermutando. Ita eft chorda AFad chordam A Q 
vt arcus AEF ad arcum AI C. Sed chorda AF eft 
dupla chordae A C per 3.lib. 3 .Ergo arcus AEF duplus 
eft arcus AIC. Ac proinde femiffis arcus A E F , hoc 
eft , arcus A E xqualis eritarcui A I C. Quare. Iifdem 
pofitis idem radius B E maioris circuli, &c. Quod 
crat probandum. 



F I N I S. 
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